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A. Feladatok

1. Adja meg az 22 + zy + y? — 4logx — 10logy fiiggvény szélséértékeit! (7 pont)

2/3 AT —22=3 .
2. Tekintsiik az fol(fox f(z y) dy) dx + fl 1 Ao ® f(z,y) dy) do integralt! Abra-
zolja az integracios tartomanyt és cserélje fol az integrécio sorrendjét! (8 pont)
3. Szédmolja ki az [[. 1/ % dx dy integralt, ahol T az x,y > 0, 2 +y? < 1 tartomény!
(9 pont)
4. Szdmolja ki az aldbbi fiiggvények hatarértékét, ha (z,y) — (0,0): (6 + 6 pont)

) Vay? +1-1 b) 1 (%—l—y)

pEay (x + y) sin — arccos

5. Szamolja ki az
22 dy — y? dx
. 5/3 f y5/3
ahol az L gorbe az x2/3 4 y?/3 = /4 gorbe (2,0)-bdl (0, 2)-be vezetd fve! (9 pont)
B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Mondja ki a Cauchy—Bunyakovszkij egyenl6tlenséget!

2. Definidlja egy H C R? korlatos halmaz n-edik belsé sokszogét!

3. Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény folytonos az A € R* pontban? (Mindkét definiciét
adja meg!)

4. Mondja ki a (Lagrange-féle) kozépérték-tételt tobbvaltozds fiiggvényre!

5. Mondja ki a vonalintegral utfiiggetlenségének feltételét (a parcidlis derivaltak segitsé-
gével)!

6. Mondja ki a kétvaltozos fliggvény szélstértéke 1étezésének elegendo feltételét!

C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)

1. Legyen f: R? — R folytonos. Széamolja ki az aldbbi hatéarértéket:

hm—// f(z,y)dx dy.
r—0 127 22 4y2<r2

2. Vizsgélja az {/x3 + y3 fliggvény parcidlis és totalis differencidlhatésdgat az origéban!
3. Van-e olyan Jordan szerint nem mérheté halmaz, amelynek a) belseje, b) lezdrtja
mérhet6?

Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat frasa kozben elektromos eszkozok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgyiijtemény.

J6 munkat!



