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A. Feladatok
1. Hatdrozza meg az alabbi fliggvények egy primitiv fiiggvényét: (3 x 8 pont)
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2. Adja meg az

fla) =1 +2)? = Y1 -2)?

fiiggvény értékkészletét és monotonitdsi intervallumait! (8 pont)
3. Végezze el az
2
f(z):=(2+2%e ™™
fiiggvény teljes diszkusszidjat! (13 pont)

B. Definicidk, tételek
(6 x 4 pont)

1. Mondja ki a differencidlhaté fliggvény szigori minimuma létezésének sziikséges, illetve
elegend§ feltételeit (az elsé derivalt segitségével)!

2. Mondja ki a kozépérték-tételt (a Cauchy-féle alakban)!

3. Mondja ki a Taylor-formulat!

4. Mondja ki a parcidlis integralds formuldjat (a primitiv fiiggvényre és a Riemann-
integralra vonatkozodt is)!

5. Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény az [a,b)-n improprius értelemben integralhat6?
(Elég a ,,jobboldali alapeset”.)

6. Mondja ki az integralhatésag Riemann-féle sziikséges és elégséges feltételét!

C. Tovabbi kérdések
(3 x 7 pont)

1. Van-e olyan fliggvény, ami értelmezési tartomanyan differencidlhato, Vo € Djy-re
f'(xz) >0, de f nem szigorian névé D s-en?

2. Legyen f az [a,]-n folytonos, az («,3)-n differencidlhaté fiiggvény. Igaz-e, hogy
ORI
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barmely £ € («, 3) esetén van olyan [a, b] C [, 8], amelyre f’(£) B
3. Legyen f folytonos a [0, 1]-en, és jelolje By, illetve Byx a [0, 1] intervallum n, illetve
2% egyenld részre valé beosztésat. Allithatjuk-e az s(f, B,), illetve s(f, Box) sorozatok

valamelyikérdl, hogy sziikségképpen konvergens és/vagy korlatos?

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat frasa kozben elektromos eszkozok,
konyvek, jegyzetek nem hasznélhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytijtemény.

J6 munkat!



