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A. Feladatok

1. Hatdrozza meg az alabbi fliggvények egy primitiv fiiggvényét: (7 + 8 + 8 pont)

a)

! b) ac ¢) e“sinz +sin’z
3+5cosx (222 +2z—1)(22+1)

2. Igazolja, hogy 0 < x < 3 esetén x + % <tgz! (8 pont)

3. Végezze el az
x

f(z) ::ﬁ

fliggvény teljes diszkusszidjat! (14 pont)

B. Definicidk, tételek
(6 x 4 pont)

1. Mit ért azalatt, hogy az (a,b) intervallumon az f konk&v?

2. Mondja ki a Newton—Leibnitz formulét (az I. alakban, tehat amikor f integréalhatésédgat
tettiik fel)!

3. Mondja ki a differencidlhaté fiiggvény szigoru lokélis maximuma létezésének sziikséges,
ill. elegend? feltételeit (az elsé derivalt segitségével)!

4. Modja ki a helyettesitéses integral formuldjat (a primitiv fliggvényre és a Riemann-
integralra vonatkozodt is)!

5. Mondja ki az improprius integralra vonatkozd majorans kritériumot!
6. Mondja ki a fiiggvények Osszetételének integralhatdsagarol szdlo tételt!

C. Tovabbi kérdések
(3 x 7 pont)

1. Legyen f az [1,00)-en differencidlhaté, monoton csékkend és tudjuk, hogy f(z) — 0,
ha z — co. Igaz-e, hogy mindig létezik olyan x,, — oo sorozat, amelyre f'(x,) — 0, ha
n — oo?

2. Legyen f folytonos [a,b]-n. Igaz-e, hogy ha f; f?(z)dr = 0, akkor szikségképpen
minden z-re f(x) =07

3. Legyen f egy legaldbb mdsodfokd polinom, f(0) = 0, f(2) = 2. Igaz-e, hogy mindig
van olyan 0 < £ < 2, amelyre f/(§) < 17

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat frasa kozben elektromos eszkozok,
konyvek, jegyzetek nem hasznélhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytijtemény.

J6 munkat!



