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A. Feladatok
1. Hatdrozza meg az alabbi fliggvények egy primitiv fiiggvényét: (9 + 8 + 6 pont)

1
a) —
sinx —cosx + 1

b) arctg(l+ vz) c) e"sin2x

2. Legyen
sin(z + 2)
sin(z +1)°

fz) =

Vizsgalja a fiiggvény monotonitasat, adja meg az értékkészletét és az esetleges szélséérté-
keket! (9 pont)

3. Végezze el az
_ 322 +4x +4

flz) = 22+z+1
fliggvény teljes diszkusszidjat! (13 pont)

B. Definicidk, tételek
(6 x 4 pont)

1. Mondja ki a kozépértéktétel Lagrange-féle alakjat!
2. Mondja ki a L'Hospital szabdlyt (az x — a + 0, g(x) — oo alakot)!

3. Mondja ki a differencidlhaté fiiggvény szigori maximuma létezésének sziikséges, ill.
elegendé feltételeit (az elsé derivalt segitségével)!

4. Mondja ki a Newton—Leibniz formulat (az I. alakban, tehat amelyikben f integralhaté-
sagat tettiik fel)!

5. Mondja ki az oszcillaciés kritériumot!
6. Definidlja az f : [a,b] — R fliggvény integralfiiggvényét!

C. Tovabbi kérdések
(3 x 7 pont)

1. Legyen az f fliggvény szigorian monoton és konvex (a,b)-n. Igaz-e, hogy az inverze
sziikségképpen konkav?

2. Van-e olyan f fiiggvény, amelynek a) minden alsé és fels6 Gsszege egyben Riemann-
Osszeg is, b) minden Riemann-Gsszege egyben als6 vagy fels6 Gsszeg is?

3. Van-e olyan f fliggvény, amely a (véges) [a, b]-n nemnegativ, integréalhato, f; f(x)dx =
0, mégis végtelen sok pontban f(x) > 07

Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a

B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat frasa kézben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgyiijtemény.

J6 munkat!



