VIZSGADOLGOZAT
mat. alapszak 1. évf. levelezd, 2008. 01. 04.

A. Feladatok
1. Szamolja ki az
313 1 1
» Vaz—s w1
sorozatok hatarértékét! (745 pont)
2. Szamolja ki az 2(v/22 — 1 + ) fiiggvény  — —oo hatarértékét! (8 pont)

3. Konvergens-e, abszolit konvergens-e a > (—1)
n=1

”m sor? (7 pont)

o0
4. Hol konvergens a y_ 52" sor? (7 pont)

n=1
5. Legyen f(x) := f:z;fxx Hol folytonos? Hol monoton? Vizsgalja a jellegzetes limeseket,
véazlatosan abrazolja a fiiggvényt! (11 pont)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Mit jelent az, hogy az f fliggvény balrdl folytonos az a helyen? (Mindkét definiciét adja
meg!)

2. Mit jelent az, hogy az f, fliggvénysorozat a H halmazon egyenletesen konvergdl az f
fiiggvényhez?

3. Definidlja az adott f és g fiiggvények f(g) Osszetételét!!
4. Mondja ki a hanyadoskritériumot!
5. Definidlja az arcsinx fiiggvényt!

6. Mondja ki a (szdmsorozatokra vonatkoz6) Cauchy-féle kritériumot!

C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)

1. Mutassa meg, hogy az A/5 feladatban szerepl6 fliggvény invertalhaté; adja meg az
inverzét (ET, EK-t is)!

2. Fogalmazza meg (pozitiv, allité formédban), mit jelent az, hogy az f fliggvény nem
egyenletesen folytonos az I C Dy intervallumon!

3. Igaz-e, hogy ha egy fiiggvény az (a, b) intervallumon invertdlhatd, akkor sziikkségképpen
szigorian monoton is?

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatdk, csak egy egy lapos, kézzel irott képletgytijtemény.

J6 munkat!



