VIZSGADOLGOZAT
Tobbbvalt. fvtan elemei, 2008. 01. 15.

A. Feladatok
1. Adja meg a sinz sinysin(x + y) fiiggvény szélséértékeit a 0 < x,y < m négyzeten! (12
pont)

2. Legyen f(z,y) := vz¥ 4+ 1. Adja meg a fiiggvényfelszinhez a A = (2, 3) pontban hiz-
haté érintésik egyenletét! Melylk irdnyban maximalis az A-ban vett irdanymenti derivalt?
(8 pont)

3. Szamolja ki az fOﬂ/Q (fclosxgﬁ dy) dx integralt, arazolja az integracids tartomanyt és

cserélje 0l az integracié sorrendjét! (9 pont)

[ (1+ %) dedy

integralt, ahol T"az z <y < —z, 1 < x2 + y < 4 tartomdany! (9 pont)

4. Szamolja ki az

5. Integrald tényezd segitségévelt tegye egzaktts és oldja meg az 2y +xy> + (z+2%y?)y’ =0
differencidlegyenletet! (7 pont)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

Mit ért azalatt, hogy egy tartomany nyilt és Osszefliggd?

Mondja ki az egymasba skatulyazott zart halmazokrol szolé tételt!
Mit ért azalatt, hogy egy kvadratikus alak negativ szemidefinit?
Mondja ki a (kettés integrdlokra vonatkozd) oszcillaciés kritériumot!

Mondja ki az imlicitfliggvény-tételt!
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Mondja ki az Osszetett fiiggvény parcidlis differencialhatésagarol szolo tételt!
C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)
1. Van-e olyan H C R? halmaz, amely torléddsi pontjainak a halmaza nyilt?

2. Tavolsagdefinicié-e az adott [a b] zért intervallumon (Riemann szerint) integralhatd
fiiggvények halmazan a d(f, g) f |f(z (z)| dx figgvény?
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ahol K, az z? + y? = r? kor pozitiv irdnyitdsban. Hatdrozza meg I, hatarértékét, ha
r — ool

3. Legyen

Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszko6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatdk, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytijtemény.

J6 munkat!



