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A. Feladatok

1. Adja meg az f(x,y) := 2y> + 2%y + 5y? + 22 + 1 fiiggvény szélséértékeit. (9 pont)
2. Vizsgélja a {/z3 + y3 fliiggvény parcidlis és totalis differencidlhatésagat. (12 pont)
3. Szamolja ki a
. 24+ yi+1
lim e
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hatarértéket. (5 pont)

4. Abrézolja az integraciés tatoményt és szdmolja ki az integralt. (6+7 pont)
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5. Oldja meg a differencidlegyenletet: (6 pont)
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B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

. Definiélja a kompakt halmaz fogalmat. Melyek R¥-ban a kompakt halmazok?
. Mondja ki a (kétvaltozds) fiiggvény széls6értéke létezésének elegendd feltételét.
. Mondja ki a kettos integralra vonatkozo Darboux-féle tételt.
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4. Mondja ki a szukcessziv integrélasrol szélo tételt.
5. Definidlja a (kétvaltozds) vonalmenti integralt.
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Mondja ki a totalis és az irdny szerinti differencidlhatésag kozotti kapcsolatot leird
tétel(eke)t.

C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)

1. Az f(z,y,2) = 0 és a g(x,y,z) = 0 (sima) egyenletek két feliiletet hatdroznak meg,
metszetiik egy gorbe. Adja meg a gorbéhez valamely (a, b, c) pontjdban hizhaté érinté
irdnyat!

1, ha P#Q,
0, haP=@Q
fiiggvény. Melyek a konvergens sorozatok? Melyek a zart halmazok?

2. Igazolja, hogy a sik pontjainak halmazin d(P, Q) := { egy tavolsdg-

3. Van-e olyan nem-Jordan-mérhet6 korldtos halmaz, amelynek a) belseje; b) lezértja; c)
hatara mérhet6?

Ugyeljen a megfelel$ indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytijtemény.

J6 munkat!



