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A. Feladatok

1. Adja meg az f(x,y) := x> +y? — 62y — 39z + 18y + 20 fiiggvény szélséértékeit, valamint
az értékkészletét. (8 pont)

2. Abrézolja az integracios tartomanyt, szamolja ki az integralt, cserélje {0l az integracio

sorrendjét: (6 pont)
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3. Szamolja ki az W ((z,y) — (0,0)) hatérértéket. (6 pont)

4. Legyen f(x,y) := /23 4+ y3. Vizsgélja a fiiggvény parcidlis és totdlis differencialhaté-
sagat a (0,0) és az (1 —1) pontokban. (12 pont)

5. Szamolja ki az
1— 22—
// zoy 5 drdy
1+a2+y2

integralt, ahol D z? + y? <1, z < 0 < y tartomdny. (8 pont)
6. Legyen f(z,y) := (sinz)s¥. Irja fol a (%,0) pontban hiizhaté érint6sik egyenletét. (5
pont)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Mondja ki a helyi szélséérték létezésének elegendé feltételét (elég a kétvaltozds esetben).
2. Definidlja a Jordan-mérték definicigjaban szerepld kiils6 és belsé sokszogek fogalmat.
3. Mondja ki a vonalmenti integral utfliggetlenségérél szolo tételt (a parcidlis derivéaltak-
kal).
4. Definidlja az [, P(z,y)dz vonalmenti integralt.
5. Mondja ki az implicitfiiggvény-tételt az f(z,y,z) = 0 dltal meghatdrozott z = z(x,y)
fiiggvényre.
6. Definidlja halmaz torlédasi pontja fogalmaét.

C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)

1. Legyen I, := [ % ahol K, az origd koriili r sugari kor. Szamolja ki az I

hatarértékét, ha r — oo.

2. Szdmolja ki az [, xy dz dy integralt, ahol D az % + %2 <1, 0 < z,y tartomény.

Cosa: ~1—
sy

3. Adjon (minél pontosabb) becslést a , (22 —y?), ha x,y kicsi” kozelitd formula

hibéjara.

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszko6zok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytlijtemény.

J6 munkat!



