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A. Feladatok

1. Adja meg az f(x,y) := 4oy — z* — y* fiiggvény szélséértékeit. (6 pont)
2. Abrézolja az integraciés tartomanyt, cserélje fol az integracié sorrendjét és szamolja ki

az integralt: (9 pont)
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3. Szamolja ki az aldbbi hatarértéket (6+5 pont)

sin xy

a) (1+a2?) VD ((2,9) — (0,0))  b) ((z,y) — (0,2))

T

y> 2

4. Legyen f(z,y) := { z% h? |y| < 7% Bizonyitsa be, hogy f a (0,0) pontban nem
1, kiilénben.

folytonos, de minden irany szerint differencidlhaté. Differencidlhato-e a fiiggvény az ori-

géban parcidlisan, illetve totalisan? (11 pont)
5. Integrdlé tényezd segitségével tegye egzaktta és oldja meg az 2y + 2y + (v +2%y?)y’ = 0
differencidlegyenletet! (8 pont)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

Mondja ki a Young tételt (kétvaltozds fliggvényekre elegendd).

Mondja ki a vonalintegral utfiiggetlenségének feltételét (a parcélis derivaltakkal).
Mit ért az alatt, hogy az f fiiggvény az [a, b intervallumon korlatos valtozasi?

Mit ért az alatt, hogy az f fiiggvény az a € R¥ pontban (totdlisan) differencidlhat6?

AN

Mondja ki az implicitfiiggvény-tételt (az f(x,y,z) = 0 altal definidlt z = z(z,y) fiige-
vényre).

6. Mondja ki az 6sszetett fiiggvény parcialis differencidlhatésagardl szol6 tételt (kétvaltozos
fiiggvényekre elegendé kimondani).

C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)

1. Tekintsiik az fD f(z,y) dx dy integrélt, ahol D az a <z < b, ax <y < fz,a,b,a, 3 >0
tartomany. Adjon meg olyan transzformdciot, amely D-t téglalappa transzformélja. Irja
fol a transzformalt integralt.

2. Fogalmazza meg (pozitiv, allité alakban), mit jelent az, ha a) egy tartomany nem
csillagszerii; b) egy tartomany nem Osszefliggd.

3. Adjon meg olyan F,, (sikbeli) halmazsorozatot, hogy minden n értékre F,, C F, 11 és
F,, Jordan-mérhetd, de | J,—_; F,, nem Jordan-mérhets.

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kézben elektromos eszkozok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytlijtemény.

J6 munkat!



