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A. Feladatok

1. Adja meg az f(x,y) = 22 — zy + y? fiiggvény szélséértékeit az |x| + |y| < 1 (zart)
négyzeten. (11 pont)
2. Legyen f(x,y) := /2% + 1. Adja meg a fiiggvényfeszinhez a (2,3) pontban hiizhaté
érint6 egyenletét. Melyik irdnyban minimalis az irdnymenti derivalt? (6 pont)
3. Szémolja ki az [ [, cos 2z + siny dx dy integralt, ahol D az x =0, y =0, do +4y =7
egyenesek &ltal hatarolt haromszog. (6 pont)
4. Szémolja ki az aldbbi vonalmenti integrélokat: (546 pont)
a) [, (z* — 2zy) dx + (y* — 2xy) dy, ahol L az y = 2* parabola —1 < z <1 {ve.
b) [, (2® + 22y — y?) do + (2 — 22y — y*) dy, ahol L az y = logx gorbe 1 < x < €? fve.
5. Legyen .

f(x,y) e { 35430—4};,2 ’ ha (x,y) 7£ (070)7

0, ha (z,y)=(0,0).

Bizonyitsa be, hogy f a (0,0) pontban nem folytonos, de minden e = (ej,es) esetén
f(t-e) — 0, hat — 0. Differencidlhaté-e a fiiggvény az origéban parcidlisan, illetve
totdlisan? (11 pont)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

Definidlja a kompakt halmaz fogalmat. Melyek R*-ban a kompakt halmazok?
Mondja ki a (kétvaltozos) fiiggvény szélséértéke 1étezésének elegendé feltételét.
Mit ért az alatt, hogy az f fiiggvény az [a, b] intervallumon korlatos valtozasi?
Mondja ki a szukcessziv integralasrol szélo tételt.

Definidlja a bels6 sokszog és a (Jordan-féle) bels6 mérték fogalmat.
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Mondja ki az Osszetett fiiggvény parciélis differencidlhatésagérdl szolé tételt (kétvatozos
fiiggvényekre elegend6 kimondani).

C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)

1. Szédmolja ki az [[, [z + y] dz dy integrélt, ahol D a 0 < z,y < 3 tartomdny és [] az
egészrész-fiiggvény.

1, ha P+#Q,
0, haP=@Q
fiiggvény. Melyek a konvergens sorozatok? Melyek a zart halmazok?

2. Igazolja, hogy a sik pontjainak halmazén d(P, Q) := egy tavolsag-

3. Van-e olyan nem-Jordan-mérhet6 korldtos halmaz, amelynek a) belseje; b) lezartja; c)
hatara mérhet6?

Ugyeljen a megfelel$ indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszko6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytijtemény.

J6 munkat!



