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VIZSGADOLGOZAT
Bevezetés az analizisbe, 2011. 01. 25.

A. Feladatok
1. Adja meg az f(z) := VInsinx + In(3 — 2?) fiiggvény értelmezési tartoméanyat és érték-
készletét! (9 pont)
2. Hatédrozza meg az aldbbi hatarértékeket! (8 + 8 pont)

a) (1+%>n (n — 00) b) ! —L—f? (x — 0)

sinx tgx

3. Hol konvergens az

falz) = V1+2m  (z>-1)
fiiggvénysorozat? Mi a hatarfiiggvénye? Abrézolja a hatarfiiggvényt! (10 pont)
4. Hol konvergens az aldbbi hatvanysor? (10 pont)
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B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

Mondja ki a Cauchy-féle konvergencia-kritériumot szamsorozatokra!
Definialja két sor Cauchy-szorzatat és mondja ki a ra vonatkozo tételt!
Legyen x € R. Mit ért e*-en?

Mondja ki az Osszetett fiiggvény folytonossagardl szolo tételt!
Definidlja adott fiiggvény inverzét!

Mondja ki a Cauchy—-Hadamard-tételt!

C. Tovabbi kérdések (3+4+ 7+ 7 pont)
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1. Hol folytonos az f(x) := [z]sin(rz) figgvény?

2. Fogalmazza meg (pozitiv, allité alakban), a sorokra vonatkoz6 Cauchy-kritérium taga-
dasat! (A > a, sor nem konvergens ... )

3. Az f :[1,00) — R fliggvényrél tudjuk, hogy ET-4n folytonos és hogy f(z) — 0, ha
x — o00. Igaz-e, hogy a fiiggvény sziikségképpen egyenletesen is folytonos (az ET-4n)?

4. Az a, pozitiv tagu sorozatrol tudjuk, hogy % — 0,314. Igaz-e, hogy a sorozat
sziikségképpen konvergens?

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kézben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytijtemény.

J6 munkat!



