90’ 2011. januar 18.

Vizsgadolgozat
(Mat. alapszak)
Bevezetés az analizisbe
NV

Vizsgaztaté neve: ............................

A) Feladatok
1. Adja meg az f(x) = \/|z — 2| — |x — 5| fliggvény értelmezési tartomanyat és értékkészletét! Hol folyto-
nos ez a fiiggvény? (10 p)

2. Szamolja ki az aldbbi hatarértékeket!
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3. Konvergens-e a kovetkezo sor? Abszolit konvergens-e?
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(Legalabb 12 pontot el kell érnil) 45 p

B) Definicidk, tételek
1. Definidlja, hogy mit ért azon, hogy egy f fliggvénynek a +oo-ben a hatdrértéke ¢? (Mindkét definicit

adja meg!) (4 p)
2. Mondja ki a valtakozé el6jelii sorokra vonatkozé Leibniz-kritériumot! (4p)
3. Definialja azt, hogy egy f, fliggvénysorozat egyenletesen konvergens egy I intervallumon! (4 p)
4. Mondja ki a szdmsorok konvergencidjira vonatkozé gyokkritériumot! (4p)
5. Fogalmazza meg a konvergens sorozatok hanyadosara vonatkozé tételt! (4 p)
6. Adja meg a torlodasi pont mindkét definiciéjat! (4 p)

(Legaldbb 14 pontot el kell érni!) 24 p

C) Elméleti kérdések

1. Abbdl, hogy 0 < a,, — 0, kévetkezik-e, hogy /a,, — 0?7 (3 p)
2. Van-ea Y, (_an)n sornak olyan dtrendezése, amelynek 6sszege 20117 (4 p)
n=1

3. Mutassa meg, hogy ha f folytonos és monoton névé a [0; 0o)-en és korldtos, akkor egyenletesen folytonos
ezen az intervallumon! (7 p)

4. Mutassa meg, hogy ha n - a,, — 0, akkor a > a? sor konvergens! (7 p)

n=1



