90’ 2011. januar 4.
Vizsgadolgozat
(Mat. alapszak)
Bevezetés az analizisbe
A) Feladatok

1. Adja meg az f(z) = ,/In ;—J_rg fiiggvény értelmezési tartomanyat és értékkészletét! Hol folytonos ez a

fiiggvény? (10 p)
2. Szamolja ki az aldbbi hatarértékeket!
a) lim T4 20 — 47 157, b) lim (3—13) : (Tp+7p)
3. Jellemezze az aldbbi fiiggvény szakadési helyeit!
tg (5 p)
arcctg——.
CE - p
4. Konvergens-e az alabbi sor?
> nl
) 13
ngo on 41 (13 p)

(Legaldbb 12 pontot el kell érni!) 45 p

B) Definicidk, tételek
1. Definidlja, hogy mit jelent az, hogy az a,, sorozat hatdrértéke az a szdm (legaldbb két definiciét adjon

meg)! (4p)
2. Mondja ki a Bolzano—Weierstrass tételt! (4 p)
3. Fogalmazza meg a sorokra vonatkozé gyokkritériumot! (4p)
4. Mondja ki a folytonos fliggvény inverzére vonatkozé tételt! (4p)
5. Legyen x egy valds szam. Mit ért e*-en? (4 p)
6. Mondja ki a hatvdnysorok egyenletes konvergencidjdra vonatkozd tételt! (4p)

(Legaldbb 14 pontot el kell érni!) 24 p

C) Elméleti kérdések
1. Igaz-e, hogy ha f és g(f) folytonosak, akkor g is folytonos? 3 p)

)100

2. Van-e az a, = (sinn + cosn)'"arctgn sorozatnak torlédési pontja? (4 p)

3. Van-e olyan polinomokbdl allé6 P, (x) fiiggvénysorozat, amelyre teljesiil, hogy a [—1; 1]-on egyenletesen

konvergal az f(xr) = sgnx fiiggvényhez? (7 p)

4. Igaz-e, hogy ha 0 < a,, — 0, akkor a > (—1)"a, sor konvergens? (7 p)
n=1 —

21 p



