VIZSGADOLGOZAT
Differencidl- és integralszamitas, 2014. 06. 24.

A. Feladatok

1. Hatarozza meg: (94 7 + 6 pont)
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2. Adja meg a
oo
Z n3"z"
n=1

sor konvergenciatartomanyat és Osszegfiiggvényét. (7 pont)
3. Legyen f(z) := \3/%—_1 Adja meg a fliggvény monotonitasi intervallumait, szélséértékeit
(ha vannak), és az értékkészletét. (11 pont)

B. Definicidk, tételek (5 x 4 pont)

Mondja ki a kozépérték-tételt (a Lagrange-féle alakot).

Mondja ki az inverzfiiggvény differencialasardl szolo tételt.

Definidlja az improprius integralt (elég a , jobboldali alapeset”).

Mit ért az alatt, hogy két fiiggvény linedrisan fliggetlen az [a, b] intervallumon?
Mondja ki a Darboux tételt.
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C. Tovabbi kérdések

1. Adjon meg olyan sehol sem differencialhaté fliggvényeket, melyek Osszetétele mindeniitt
differencidlhaté. (3 pont)

2. Adjon meg olyan G fiiggvényt (ha lehetséges), amelyre minden z € R esetén G'(z) =
x|z +1]. (4 pont)

3. Mutasson példat olyan f fiiggvényre, amely integrédlhat6 a [—1, 1]-en, és az integralfiigg-
vénye, F(z) := [, f(t)dt, nem differencidlhaté a 0-ban. (6 pont)
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4. Igazolja, hogy az Z3 + -Z—; = 1 egyenletii gorbe (ellipszis) dltal hatdrolt korlatos zért
sikrész teriilete 7 - ab. (7 pont)

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre 4ll6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszkozok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgylijtemény.

J6 munkat!



