VIZSGADOLGOZAT
Differencidl- és integralszamitas, 2014. 06. 17.

A. Feladatok

1. Hatarozza meg: (74 7 + 4 pont)

a) /_OO (1 + 22)2 ) /\4/4—33-1-\/4_:(: c) /_l/zarcsmx x

2. Igazolja, hogy minden 0 < z értékre 1 + 2logx < x2. (7 pont)

3. Legyen f(z) := \3/;2—_1 Adja meg a fliggvény monotonitasi intervallumait, szélséértékeit

(ha vannak), és az értékkészletét. (10 pont)

4. Az y = I egyenletil hiperbola valamely (a,1) (a > 0) pontjéba huzott érintd és

a koordindtatengelyek egy héromszoget hatarolnak. Mekkora a hiromszog teriilete? (5
pont)

B. Definicidk, tételek (5 x 4 pont)

1. Definialja adott fliggvény Taylor-sorat.

2. Definidlja, mit jelent az, hogy egy fiiggvény differencidlhaté a b helyen.

3. Mondja ki a differencialhaté fiiggvény helyi minimuma és a derivaltja kozotti kapcsolatot
leiré tétel(eke)t.

4. Mondja ki az integralfiiggvény differencidlhatésagardl szolo tételt.

5. Mondja ki az oszcillacidos kritériumot.

C. Tovabbi kérdések

1. Az f:[0,00) — [0,00) fiiggvényrdl tudjuk, hogy létezik az [;° f(x)dz (improprius)
integrédl. Igaz-e, hogy sziikségképpen f(z) — 0, ha x — oo? (4 pont)

2. Héanyszor differencidlhaté az z” - |x| fiiggvény az origéban? (5 pont)

3. Van-e az vy +4y'+5y = 0 differencidlegyenletnek olyan megolddsa, amely nem konstans,
de az egész R-en korlatos? (4 pont)

4. Igazolja, hogy az 2—2 + z—; = 1 egyenletii gorbe (ellipszis) dltal hatdrolt korlatos zért
sikrész teriilete 7 - ab. (7 pont)

Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre 4ll6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszkozok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgylijtemény.

J6 munkadt!



