VIZSGADOLGOZAT
Differencidl- és integralszamitas, emelt, 2014. 06. 10.

A. Feladatok

1. Hatédrozza meg: (9+ 6 + 5 pont)
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2. Igazolja, hogy minden 0 < z értékre 1+ 2logz < x2. (8 pont)
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3. Adja meg az f(x) := arcsin fliggvény derivaltjat. Vazlatosan abrazolja a fiigg-
vényt. (6 pont)

4. frja fol az
1

V1—x2
fiiggvény Taylor-sorat az ,,x%” tagig. (6 pont)
B. Definicidk, tételek (5 x 4 pont)

1. Mondja ki a (véges) Taylor-formularél szolo tételt.

2. Definidlja a Riemann-féle integralkozelito Osszegeket és ezek segitségével a Riemann-
integralt.

3. Mondja ki a differencidlhato fliggvény szigori noévekedése és a derivaltja kozotti kap-
csolatot leiré tétel(eke)t.

4. Mondja ki a L’Hospital szabélyt (a ,, 2" alakot).

5. Mondja ki a fiiggvénysorozat integralhatésagardl szold tételt.

C. Tovabbi kérdések

1. Adjon példat olyan differencidalhaté fiiggvényre, amelynek valamely a helyen széls6értéke
van, de derivaltja nem valt el6jelet. (5 pont)

2. Igazolja vagy cafolja az alabbi allitast: Ha az f fiiggvény (folytonos és) differencialhato,
akkor minden ¢ értékhez taldlhatok olyan a < £ < b értékek, amelyekre f(b) — f(a) =
f(€)(b— a) fenndll. (5 pont)

3. Legyen
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0 kiilonben.

Integralhaté-e ez a fiiggvény a [0, 1]-en? (5 pont)
4. Adjon meg rekurziv formuldt az [} (logz)™ dz kiszdmitéséra. (5 pont)

Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kézben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytjtemény.

J6 munkadt!



