VIZSGADOLGOZAT
Differencidl- és integralszamitas, 2014. 06. 10.

A. Feladatok

1. Hatarozza meg: (10 + 6 + 4 pont)
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2. Igazolja, hogy minden 0 < z értékre 1 + 2logx < x2. (8 pont)
3. Adja meg az f(x) := arctgx + arctg % fiiggvény derivaltjat. Vazlatosan dbrazolja a
figgvényt. (6 pont)

4. frja fol az
1

V1—x2
fiiggvény Taylor-sorat az ,,x*” tagig. (6 pont)
B. Definicidk, tételek (5 x 4 pont)

1. Mondja ki a (véges) Taylor-formulardl szdlé tételt.
2. Definidlja, mit jelent az, hogy egy fiiggvény konvex az I intervallumon.

3. Mondja ki a differencialhaté fliggvény szigorti noévekedése és a derivaltja kozotti kap-
csolatot leiré tétel(eke)t.
97 alakot).

4. Mondja ki a L’Hospital szabalyt (a ,,
5. Mondja ki a Newton—Leibniz formulat.

C. Tovabbi kérdések

1. Adjon példat olyan differencialhaté fiiggvényre, amelynek valamely a helyen szélsoértéke
van, de derivéltja nem valt eléjelet. (7 pont)

2. Igazolja vagy céfolja az aldbbi allitdst: Ha Va : f(z) > 0és [ f(z) dz = oo, akkor a

> fk)
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sor divergens. (6 pont)

3. a) Van-e olyan fliggvény, amely az a helyen nem differencialhaté, de a grafikonjanak van
érint6je az (a, f(a) pontban? b) Van-e olyan fiiggvény, amely az a helyen differencidlhato,
de a grafikonjanak nincs érintGje az (a, f(a)) pontban? c¢) Van-e olyan fiiggvény, amely az
a helyen nem differencidlhaté, és a grafikonjdnak sincs érintéje az (a, f(a)) pontban? (7
pont)

Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszko6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgylijtemény.

J6 munkat!



