VIZSGADOLGOZAT
Differencidl- és integralszamitas, 2014. 05. 20.

A. Feladatok

1. Hatdrozza meg a / log? x dz primitiv fiiggvényt. (6 pont)

7r/2 dw
2. Szdmolja ki az/ — —— integrdlt. (8 pont)
x/3 sin“z(l —sin”z
r—1
3. Diszkutalja és abrazolja az ————— fliggvényt. (10 pont
\ \ T [egvény (10 pont)

4. Hatarozza meg az y = \/gi egyenletii gorbe és koordinatatengelyek altal hatéarolt

r2+1
teriiletet. (10 pont)

5. Hatdrozza meg az f(x) := x - cos 3z fiiggvény Taylor-sorat. Hol konvergens a sor? (6
pont)

B. Definicidk, tételek (5 x 4 pont)

1. Mit ért az alatt, hogy az f és g fiiggvények linedrisan fiiggetlenek az I intervallumon?

2. Mondja ki a fliggvény szigord monoton csckkenése és a derivaltja kozotti kapcsolatot
leir6 tétel(eke)t! (Sziikséges, illetve elégséges feltételek.)

3. Definialja, mit jelent az, hogy az f fiiggvény differencidlhato az a helyen.
4. Mondja ki a Newton—Leibniz-formulardl szol6 tételt.

5. Mondja ki az integralfiiggvény differencialhatésagarodl szold tételt.

C. Tovabbi kérdések

1. Az f figgvényrdl tudjuk, hogy valamely a helyen folytonos. Igaz-e, hogy a g(z) :=
(x —a) - f(x) fiiggvény sziikségképpen differencidlhaté az a helyen? (4 pont)
2. Az f figgvényrol tudjuk, hogy differencidlhaté és paros R-en. Igaz-e, hogy a derivaltja
sziitkségképpen paratlan? (5 pont)
3. Egy figgvényrol tudjuk, hogy alsé Gsszegeinek infimuma megegyezik felsé Gsszegeinek
supremuméval. Lehet-e a fliggvény integralhaté? (6 pont)
4. Legyen p(x) egy polinomfiiggvény. Hatarozza meg a
1 Ltk

lim — d

Jim /1 . p(z) dx
hatarértéket. (5 pont)

Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszkozok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgylijtemény.

J6 munkadt!



