VIZSGADOLGOZAT
Differencial- és integralszamitas, emelt szint, 2011. 06. 16.

A. Feladatok
1. Hatérozza meg az alabbi integralokat! (6 + 8 pont)

2) / dx b) /OO dz
sin vz x2Vr? —1

2. Differencialja az

 Jaxcost, hax#0,
f(x)‘_{o, ha z =0

fiiggvényt! (7 pont)

3. Szamolja ki a lim (n — ) hatarértéket! (6 pont)
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4. Diszkutéalja és abrézolja az x - e fiiggvényt! (11 pont)

5. Szamolja ki az 22 +y? = 8 és a 2y = 22 egyenletii gérbék 4ltal hatdrolt mindkét korlatos
tartomany teriiletét! (7 pont)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)
. Mondja ki a L’Hospital-szabélyt!
. Definialja a rektifikdlhaté gorbeiv fogalmat!
. Mit ért azalatt, hogy a ¢ fliggvény konkav valamely intervallumon?
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4. Mondja ki az oszcillacios kritériumot!

5. Mondja ki az integralfiiggvény differencidlhatosagardl szolo tételt!
6.

Mondja ki a két fiiggvény linearis fiiggésége és a Wronsky-determinansuk kozti kapcso-
latot leiré tétel(eke)t!

C. Tovabbi kérdések (34+4+ 7+ 7 pont)

1. Vizsgalja az A /2 feladatban szerepl6 fiiggvény derivaltja viselkedését az origd kozelében!
(Folytonos-e, illetve milyen szakadasa van?)

2. Az f : [1,00) — R fiiggvényrél tudjuk, hogy az fl x) dx improprius integralja 1étezik.
Igaz-e, hogy sziikségképpen f(z) — 0, ha x — o0 7

3. Az f figgvényrdl tudjuk, hogy folytonos a [—1,1]-en és differencidlhaté a (—1;1)-
en. Igaz-e, hogy mindig taldlhaték olyan a,b, —1 < a < 0 < b < 1 szdmok, amelyekre
£/(0) = LO=I@ fonpan?

z+1/n
4. Legyen f folytonos a (0, 1)-en. vizsgédlja az f,(x) := g/ f(t) dt figgvénysorozat
z—1/n
konvergencigjat!
Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszkozok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytijtemény.

J6 munkat!



