VIZSGADOLGOZAT
Differencidl- és integralszamitas, 2010. 06. 28.

A. Feladatok

1. Hatédrozza meg az aldbbi integralokat! (7 + 9 pont)

a) / rtg?xdr b) / ﬁ dx

2. Az y? = 23 + 22 egyenletii (zart) gorbe grafikonjat megforgatjuk az z tengely koriil.
Szamolja ki az igy kapott forgastest térfogatat! (8 pont)
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3. Diszkutélja és dbrazolja az 1 fiiggvényt! (14 pont)

4. Szamolja ki a
lim (sin z)*

hatarértéket! (7 pont)
B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

Mit ért az alatt, hogy az f és g fliggvények linedrisan fliggéek az (a, b) intervallumon?
Mit ért az alatt, hogy az f fliggvény differencialhaté a ¢ helyen?
Mondja ki a (véges) Taylor-formulardl szolé tételt!

Mondja ki az (sorokra vonatkozo) integralkritériumot!
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. Mondja ki a fliggvény szigori monoton csokkenése és derivaltja kozotti kapcsolatot leird
tétel(eke)t!

6. Mondja ki a Newton—Leibniz formulat!

C. Tovabbi kérdések (34+4+ 7+ 7 pont)

1. Fogalmazza meg az oszcillacids kritériumot tagadé alakban! (az f fiiggvény nem integ-
ralhaté .. .)

2. Egy figgvényrol tudjuk, hogy alsé osszegeinek alsé hatara megegyezik felsé 6sszegeinek
fels6 hataraval. Igaz-e, hogy a fliggvény sziikségképpen integralhat6?

3. Adja meg az |z + 1| fliggvény egy primitiv fiiggvényét az egész R-en!

4. Az f nemnegativ fliggvény differencidlhaté az (1, 00)-en és f(x) — 0, ha z — oco. Igaz-e,
hogy sziikségképpen f’'(x) — 0, ha  — oo?

Ugyeljen a megfelel$ indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszko6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgylijtemény.

J6 munkat!



