VIZSGADOLGOZAT
Differencidl- és integralszamitas, 2010. 06. 14.

A. Feladatok

1. Hatédrozza meg az aldbbi integralokat! (7 + 7 pont)

a) cosx de b) / log® z dx

V3 — sin’

/2 d
2. Szdmolja ki az _ a; . integralt! (8 pont)
<3 sin?x(1 —sin®x

x
3. Diszkutéalja és dbrazolja az ———— fiiggvényt! (14 pont)

Vaz 41

4. Hatarozza meg az y = \/% gorbe és a koordindtatengelyek altal hatarolt korlatos

zart sikrész teriiletét! (9 pont)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Mit ért az alatt, hogy az f és g fiiggvények linearisan fiiggetlenek az I intervallumon?

2. Mondja ki a fiiggvény szigori monoton csokkenése és a derivaltja kozotti kapcsolatot
leiré tétel(eke)t! (Sziikséges, illetve elégséges feltételek.)

3. Definidlja a rektifikalhato gorbeiv fogalmat!

4. Mondja ki a Newton-Leibniz-formulardl szél6 tételt!

5. Mondja ki az integralfiiggvény differencidlhatosiagardl szolo tételt!
6. Mondja ki a (sorokra vonatkozo) integralkritériumot!

C. Tovabbi kérdések (34+4+ 7+ 7 pont)

1. Az f figgvényrol tudjuk, hogy valamely a helyen folytonos. Igaz-e, hogy a g(z) :=
(r —a) - f(x) f6ggvény sziikségképpen differencidlhaté az a helyen?

2. Az f figgvényrol tudjuk, hogy differencidlhatéd és paros R-en. Igaz-e, hogy a derivaltja
sziikségképpen paratlan?

3. Az f :]0,1] — R folytonos fiiggvény olyan, hogy fol f?(z)dz = 0. Igaz-e, hogy az f
csak konstansfiiggvény lehet?

4. Legyen
flz) = { %, ha z = %, p, q relativ prim egészek, g > 0,

0 kiilonben.

Integralhaté-e f a [0, 2] intervallumon?

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytijtemény.

J6 munkat!



