VIZSGADOLGOZAT
Differencidl- és integralszamitas, 2010. 06. 01.

A. Feladatok

1. Hatdrozza meg az aldbbi integralokat! (6 + 6 pont)

a) /(sin x)(logtg x) dx b) /

> d
2. SZémOlja ki az /_OO ﬁ

3. Diszkutélja és abrazolja az x - e~ 1/ fiiggvényt! (14 pont)

x dx

V1 —3z

integralt! (11 pont)

4. Hatérozza meg az f(z) := sin® z fiiggvény Taylor-sorat! Hol konvergens a sor? (8 pont)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény konkav az I intervallumon?

Mondja ki a Newotn—Leibniz formulat!

Mit ért azalatt, hogy az f és a g fliggvények linearisan fliggéek az I intervallumon?
Mondja ki a (véges) Taylor-formuldrél szélo tételt!

Mondja ki az integralfiiggvény differencialhatésagarol szolo tételt!

AN S A

Definidlja a rektifikalhato iv fogalmét!
C. Tovabbi kérdések (34+4+ 7+ 7 pont)

1. Fogalmazza meg az oszcillaciés kritériumot tagadé alakban! (Az f : [a,b] — [m, M]
fiiggvény nem integrélhaté .. .)

2. Konstrudljon olyan fiiggvényt, amely valamely pontban egyszer differencidlhaté, de
kétszer nem!

3. Legyen p(x) egy legaldbb masodfoku polinom. Igaz-e, hogy mindig van olyan £ € [—1, 1]
pont, amelyre 2p’(§) < p(1) — p(—1) fonnall?

4. Legyen f : [1,00] — [0,00] egy nemnegativ fliggvény, amelyrdl tudjuk, hogy az
floo f(x)dx improprius integral létezik. Igaz-e, hogy a > f(n) sor sziikségképpen kon-
vergens?

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytjtemény.

J6 munkadt!



