VIZSGADOLGOZAT
Bevezetés az analizisbe, 2010. 01. 12. emelt szint

A. Feladatok

1. Adja meg az f(x) := \/tgx + ctgx fiiggvény értelmezési tartoményat és értékkészletét!
Adja meg egy invertalhaté lesziikitését és ennek inverzét (az inverz ET-at és EK-ét is)!
(9 pont)

2. Hatédrozza meg az aldbbi hatarértékeket! (6 + 8 pont)

a) nilCtg% (n — o0) b) z(vVa?-1+z) (z — —)

3. Hol konvergens az f,(z) := @1 fijggvénysorozat? Mi a hatdrfiiggvénye? Adjon meg
(minél bévebb) intervallumot, ahol a konvergencia egyenletes! (13 pont)

Hol folytonos ez a fliggvény? Hol monoton? Vizsgélja a jellegzetes limeseket, vazlatosan
abrazolja! (9 pont)

4. Legyen

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény baloldali hatérértéke az a helyen oco? (Mindkét
definiciét adja meg!)

2. Mondja ki a héanyadoskritériumot! (Elegend6 két alakban.)

Definidlja az a” (0 < a < 1) fuggvényt!

Mit ért azalatt, hogy egy sorozat konvergens?

Mit ’ert azalatt, hogy az f fiiggvény az (a,b) intervallumon egyenletesen folytonos?
Mondja ki a Cauchy—-Hadamard-tételt!

C. Tovabbi kérdések (3+4+ 7+ 7 pont)
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1. Van-e torlédasi pontja a sin n + cos n sorozatnak?

2. Fogalmazza meg (pozitiv, allité alakban), mit jelent az, hogy az a,, sorozat nem kon-
vergens!

3. Adjon meg olyan fiiggvényt, amely a (0, 1) intervallumon Bolzano—Darboux-tulajdonségu,
de nem folytonos!

4. lgaz-e, hogy ha a > a, sor abszolit konvergens, akkor sziikségképpen na, — 0 is
fennall?

Ugyeljen a megfelel$ indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszko6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgylijtemény.

J6 munkat!



