VIZSGADOLGOZAT
Bevezetés az analizisbe, 2009. 12. 30.
A. Feladatok
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1. Adja meg az f(z) := arcsin pouri fliggvény értelmezési tartomanyat és értékkészletét!
(9 pont)
2. Hatédrozza meg az aldbbi hatérértékeket! (10 4 7 pont)
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4. Legyen
1
f(x) = 1 _ 2tg$

Hol folytonos ez a fiiggvény? Adja meg a jellegzetes limeseit, vazlatosan abrazolja! (9
pont)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvénynek az a helyen a hatarértéke —oo 7 (Mindkét
definiciét adja meg!)

2. Definidlja egy fiiggvény inverzét!

Mit ért azalatt, hogy az f, fliggvénysorozat egyenletesen konvergens a H halmazon?
Mondja ki a Bolzano—Weierstrass tételt!

Definidlja a H C R, H # () halmaz infimumat (formalizalt definiciét adjon meg)!
Mondja ki a Cauchy—-Hadamard tételt!

C. Tovabbi kérdések (3+4+ 747 pont)
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1. Fogalmazza meg a (sorozatokra vonatkoz6) Cauchy-féle kritériumban szerepld feltétel
tagadasat! (Egy sorozat akkor és csak akkor nem konvergens, ha ... )

2. Adjon meg olyan sorozatot, amelynek végtelen sok (kiilonboz6) torlédasi pontja van!
3. Vizsgdlja az x1 := 1, w41 := %+ + 6 sorozat konvergencidjit!

4. Adjon meg olyan f : R — R fiiggvényt, amelyre valamely a pontban f(a + %) — f(a)
(n — 00) teljesiil, de f nem folytonos a-ban!

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszko6zok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytijtemény.

J6 munkat!



