VIZSGADOLGOZAT
Bevezetés az analizisbe, 2009. 12. 15.

A. Feladatok

1. Adja meg az f(z) := logQ(% — sin 2x) fliggvény értelmezési tartomanyat és értékkész-
letét! (9 pont)
2. Hatédrozza meg az aldbbi sorozatok hatarértékeit! (6 4+ 10 pont)
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sor konvergencidjat és abszolit konvergencigjat! (10 pont)

4. Hatarozza meg az
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fliggvénysorozat konvergenciatartomanyat és hatarfiiggvényét! (10 pont)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvénynek az a helyen a hatarértéke a ¢ szam? (Mindkét
definiciét adja meg!)

2. Mondja ki a (sorokra vonatkozd) Leibniz-féle kritériumot!

Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény egyenletesen folytonos az I intervallumon?
Mondja ki a hanyadoskritériumot! (Elegend6 két alakban.)

Mondja ki a konvergens sorozatok hanyadosardl szélo tételt!
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Mit ért arcsinx alatt?

C. Tovabbi kérdések (3+4+ 7+ 7 pont)

1. Igaz-e, hogy ha egy fliggvény folytonos az (a, b) intervallumon, akkor ott sziikségképpen
felveszi maximumat és minimumat is?

2. Az (a,,) sorozatrdl tudjuk, hogy a, 42 — a, — 0. Igaz-e, hogy a sorozat sziikségképpen
konvergens?

3. Van-e a ) (;\1/); sornak olyan atrendezése, amelynek 6sszege 20097
4. Az f: R — R fiiggvényrol tudjuk, hogy periodikus és f(x) — 0, ha z — oo. Igaz-e,
hogy a fiiggvény sziikségképpen konstans?

Ugyeljen a megfelel$ indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kézben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgylijtemény.

J6 munkat!



