VIZSGADOLGOZAT
Bevezetés az analizisbe, 2014. 01. 21.

A. Feladatok

1. Adja meg az f(z) := arcsin i—ig fiiggvény értelmezési tartomanyat és értékkészletét.

Hol folytonos ez a fliggvény? (8 pont)
2. Szamolja ki az aldbbi hatarértékeket! (5+ 8 pont)
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Hol folytonos? Hol monoton? Vizsgalja a jellegzetes limeseket, vézlatosan abrazolja a
fiiggvényt. (10 pont)

4. Konvergens-e, abszolit konvergens-e a
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sor? (9 pont)
B. Definicidk, tételek (5 x 4 pont)

1. Mit ért az alatt, hogy az f fliggvény hatarértéke az a-ban jobbrél —oo ? (Mindkét
definiciét adja meg.)
2. Mondja ki a hanyadoskritériumot (az egyik alak elegend?).
3. Hogyan értelmeztiik valamely szamhalmaz infimumét? (Formélis definiciét adjon meg).
4. Mondja ki a folytonos fiiggvények hanyadosarol szélo tételt.
5. Mit ért az alatt, hogy egy fliggvénynek az I intervallumon Bolzano-Darboux tulajdon-
saga van?

C. Tovabbi kérdések

1. Tudjuk, hogy a, pozitiv tagi konvergens sorozat. Melyik lehet igaz, melyik biztosan
igaz az alabbiak koziil: Az (<) sorozat a) konvergens; b) konvergens az 1-hez. (6 pont)
2. Fogalmazza meg (pozitiv &llit6 formaban) a Cauchy-kritérium tagadé véltozatat: Az
a,, sorozat nem konvergens akkor és csak akkor, ha ... (4 pont)

3. Mutasson példat olyan mindeniitt értelmezett fliggvényre, ami a) az 1-ben és a 2-ben
nem folytonos, masutt igen; b) az 1-ben és a 2-ben folytonos, masutt nem. (5 pont)

4. Legyen a, — a, b, — b két konvergens sorozat. Lehetséges-e, hogy Vn : a, < b, és
a>b7 (5 pont)

Ugyeljen a megfelel$ indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kézben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgylijtemény.

J6 munkat!



