VIZSGADOLGOZAT
Bevezetés az analizisbe, 2014. 01. 14.

A. Feladatok

1. Adja meg az f(z) := \/|z — 2| — |z — 5| fiiggvény értelmezési tartoméanyét és értékkész-
letét! Hol folytonos ez a fiiggvény? (6 pont)
2. Hatédrozza meg az aldbbi hatérértéket: (7 4 8 pont)
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3. Legyen f(x) := log, ;;%m. Hol folytonos? Hol monoton? Vizsgalja a jellegzetes
limeseket, vazlatosan dbrazolja a fiiggvényt! (11 pont)

4. Konvergens-e, abszolit konvergens-e a

S

sor? (8 pont)
B. Definicidk, tételek (5 x 4 pont)

1. Mit ért az alatt, hogy az f fiiggvény hatérértéke a —oo-ben ¢ ? (Mindkét definiciét
adja meg.)

2. Mondja ki a gyokkritériumot (az egyik alak elegendé).

3. Definidlja két sor szorzatsorat.

4. Mondja ki a (sorozatokra vonatkozd) Cauchy-kritériumot.
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. Mit ért az alatt, hogy egy fliggvény az I intervallumon egyenletesen folytonos?
C. Tovabbi kérdések

1. Az a,, sorozatrdl tudjuk, hogy

Ve>0:Vv:dn>v: |a, —2|<e.
Melyik lehet igaz, melyik biztosan igaz az aldbbiak koziil: A sorozatnak a 2 szdm a) ha-
tarértéke; b) torlédasi pontja; c) alsé korlatja. (6 pont)
2. Mutasson példat arra, hogy két nem folytonos fiiggvény Osszetétele lehet folytonos. (4
pont)
3. Mutasson példat olyan korlatos sorozatra, amelynek végtelen sok torlédasi pontja van.
(4 pont)
4. Igazolja, hogy az x+x%+x3 = 1 egyenletnek a [0, 1] intervallumon pontosan 1 megolddsa
van. (6 pont)

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytjtemény.

J6 munkat!



