VIZSGADOLGOZAT
Bevezetés az analizisbe, emelt szint, 2010. 12. 28.

A. Feladatok
1. Adja meg az f(z) := arccoslog; /5(2 — 2?) fiiggvény értelmezési tartomanyat és érték-
készletét! (7 pont)
2. Hatérozza meg az aldbbi hatarértékeket! (3 x 6 pont)
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sor konvergenciaintervallumat! (8 pont)
4. Legyen f,(x) := arctg(nx). Hol konvergens ez a fliggvénysorozat? Mi a hatarfliggvénye?
Igazolja, hogy a konvergencia egyenletes a [2, 3] intervallumon! (12 pont)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény az a helyen folytonos? (Mindkét definiciét adja
meg!)

2. Definidlja a mértani sor fogalmat és mondja ki a konvergencidjarol szélo tételt!

3. Mondja ki a szamsorokra vonatkozé Cauchy-féle konvergenciakritériumot!

4. Mit ért azalatt, hogy f, — f egyenletesen az I intervallumon?

5. Mondja ki a fiiggvénysorozat hatarfiiggvényének folytonossagardl szdlo tételt!

6. Mondja ki a szamsorozatok konvergenciaja és korlatossaga kozotti kapcsolatot leird
tételt!

C. Tovabbi kérdések (34+4+ 7+ 7 pont)

1. Adjon meg olyan szamsorozatot, amelynek pontosan 5 torlédéasi pontja van!
2. Igaz-e, hogy ha a >_ a,, sor konvergens, akkor a Y a2 sor is sziikségképpen konvergens?

3. Adjon meg olyan fiiggvényt, amely a [0, 1] intervallumon Bolzano-Darboux tulajdon-
sagu, de nem folytonos!

4. Legyen g =1, xp 41 := 2y + i Konvergens-e ez a sorozat?

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kézben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytijtemény.

J6 munkat!



