VIZSGADOLGOZAT
Analizis 2, matek tanar, 2014. 06. 17.

A. Feladatok
1. Legyen f(x) := logz(% — sinz). Hatdrozza meg a fliggvény értelmezési tartomanyat
és értékkészletét. Adjon meg olyan intervallumot, ahol invertalhaté. (9 pont)

2. Hatdrozza meg az aldbbi hatarértéket: (8 + 7 pont)

a) 3—Vo+zx (x—4) b) n - arctgn (n — 00)
1—-vVb—=x n? —3

3. Adjon meg olyan ¢ kiiszobszamot, amelyre igaz, hogy

344
ha 1-§<z<1+4 akkor —o > 1000.
(o2 =12
(7 pont)
4. Legyen an41 := % — 1. a) Vizsgalja a sorozat monotonitdsét, korldtossagdt és kon-
vergencidjat az a; := —2 és az a; := —1 esetekben. b) Igazolja, hogy a sorozat minden

kezd6értékre konvergens. (9 pont)

B. Definicidk, tételek (5 x 4 pont)

1. Mit ért az alatt, hogy az f fiiggvény jobbrdl folytonos az a helyen ? (Mindkét definicidt
adja meg.)

2. Definidlja adott fiiggvény inverzét.

3. Mondja ki a rendor-elvet.

4. Mondja ki a Cauchy-féle konvergenciakritériumot.

bt

. Definidlja a sorozat torlédasi pontja fogalmat.

C. Tovabbi kérdések

2013 2014

1. Legyen a,, := sin n + cos n. Van-e ennek a sorozatnak torlédasi pontja? (3 pont)
2. Igazolja vagy cafolja az aldbbi éllitdsokat. a) Ha x — oo esetén f(z) — oo, akkor

ﬁ — 0. b) Ha 2 — oo esetén f(x) — 0, akkor ﬁr) — 00. (6 pont)

3. Lehet-e a) két nem folytonos fiiggvény; b) egy folytonos és egy nem folytonos fiiggvény
szorzata folytonos? (A folytonossidgot mindeniitt ugyanabban az a pontban értve.) (5
pont)

4. Tekintsuk az

T e ,
{ : r > 0 raciondlis szam}
r+1

szamhalmazt. Igazolja, hogy a halmaz legkisebb fels6 korlatja 1. (6 pont)

Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kézben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytjtemény.

J6 munkadt!



