A tobbvaltozos fliggvénytan elemei
tételsor, mat. alapszak, 2007/08 &szi félév

1. Cauchy-Bunyakovszkij egyenlStlenség altalaban (skaldris szorzatos térben)
2. Az R* skaldris szorzatos tér. A Cauchy-Bunyakovszkij egyenl6tlenség RF-ban
3. Az R* normaélt tér. A Minkowsky egyenlStlenség
4. Pontsorozatok konvergencidjdnak altaldnos fogalma (kornyezetekkel és tavolsagokkal is)
5. A hatérérték unicitdsa. Konvergencia és korlatossdg (kornyezetekkel és tavolsdgokkal is)
6. Miveletek nyilt, illetve zart halmazokkal
7. Kocka és gombi tavolsag, kocka és gombkornyezetek, ekvivalencidjuk R¥-ban
8. Koordinatankénti konvergencia tétele R¥-ban
9. Bolzano-Weierstrass tétel R*-ban (elég R2-re bizonyitani)
10. Cantor-tétel R*-ban (egymdsba skatulydzott korlatos zért halmazok)

11. Halmazok zéartsaganak kritériuma a torlddasi pontok segitségével

12. To6bbvaltozés fliggvények folytonossaga, a két definicié ekvivalencigja

13. Korldtos zart halmazon folytonos fiiggvények tulajdonsigai (az egyik bizonyitasa)

14. A parciélis differencidlhatdsag és formalis tulajdonsagai

15. Korlanccal elérhet6ség 6sszefiiggd nyilt tartomanyban

16. f(X) — f(A) elééllitasa a parcialis derivaltakkal

17. Az irény szerinti differencidlhatésag. Kiszdamitasa totalisan differencidlhaté fliggvény esetén

18. A totalis differencidlhatdésiag. Kapcsolata a folytonossdggal, a parcialis és az irdny szerinti
differencidlhatésdggal

19. Totélis differencidlhatésag sziikséges és elegend6 feltétele (a skaldris hibataggal)
20. Tot4lis differencialhatésag elegendd feltétele (a parcidlis derivaltak folytonosak)
21. To6bbvialtozos kozépérték-tétel

22. Young tétele a vegyes masodrendl parcidlis derivaltakroél

23. Kvadratikus alakok. Fotengely-transzformacié, definit jelleg, egytitthato-feltételek
24. Kétvaltozos fiiggvény szélséértéke. A szélséérték 1étezésének sziikséges feltétele
25. Kétvéltozés fiiggvény szélsbértéke. f(x,y) — f(a,b) folirasa kvadratikus alakkal
26. Kétvaltozos fiiggvény szélsoértéke. Elegendé feltételek, a definit és indefinit esetek
27. Vonalintegral definiciéja és alaptulajdonsagai

28. Vonalintegral kiszdmitasa egyvaltozos integrallal

29. A vonalintegral akkor és csak akkor utfliggetlen, ha van potencidlfiiggvény

30. A vonalintegrdl akkor és csak akkor tfiiggetlen, ha P, = Q)
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Egzakt differencidlegyenletek

Egzakttd tehet§ differencidlegyenletek. A p = p(z), p = p(y) és a homogén egyenlet példai
Jordan-mérhet6ség és a halmaz hataranak 0-mértéke

A Jordan mérték additiv, de nem o-additiv

Jordan tétele

Zért intervallumon folytonos fiiggvény grafikonja, rektifikdlhatéd {v 0-mértékiiek a sikon
Kettds integral definicidja, alséd és fels6 Osszegek viselkedése, Gsszehasonlitasuk
Oszcillacids kritérium kett6s integralra

Szukcessziv integral norméltartomanyon

Kettos integral szukcessziv kiszamitasa. A sorrend felcserélhetosége

Kettds integral polartranszformécidja. Az fooo e~ dx integrél kiszamitdsa

Kettds integral ,, geometriai jelentése”, térfogatszamitas. A Viviani-féle test térfogata

A Green-formula

A fentieken kiviil, definici6 és tételkimondas szintjén tudni kell még a kovetkezdket:

Kornyezettulajdonsagok, tavolsagfiiggvény, norma, skalaris szorzat. Topologikus, metrikus, nor-
malt és euklidészi terek fogalma és kapcsolataik. Kiils6, bels6, hatarpontok, nyilt, zart halmazok.

Cauchy-kritérium RF-ban.

Folytonos fiiggvények: fokozatos véltozas, miiveletek, Osszetett fiiggvény. Hatarérték és imételt

hatdrérték kapcsolata. A hatérérték miiveleti és egyenlStlenségi tételei. Schwartz tétele. Ossze-

tett fliggvény parcialis és totalis differencidlhatésaga. A totalis és a parcidlis differencidlhatésig
miveleti szabdlyai. Magasabbrendi parcialis derivaltak, Taylor formula. Implicit és inverz fiiggvé-
nyek. Kvadratikus alakok grafikus képe. Egyszeresen Gsszefiiggd tartomany, csillagszerii tartomany

fogalma.

Halmaz belseje és lezartja. Jordan-féle mérték felépitése. Halmaz atmérdje. Darboux tétel. KettGs

integral transzformacidja, Jacobi-determinans. Feliilet felszinének definiciéja.
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