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Komplex fiiggvénytan tételsor
(mat. tanar szak, 2001-2002.)

Jordan-mérhetdség és a halmaz hataranak 0-mértéke

A Jordan mérték additiv, de nem o-additiv

Jordan tétele

Zart intervallumon folytonos fliggvény grafikonja, rektifikalhato iv O-mértékiiek a sikon
Kettos integral definicidja, alsé és fels6 Gsszegek viselkedése, Gsszehasonlitasuk
Oszcillacios kritérium kettés integralra

Szukcessziv integral norméaltartomanyon

Kettds integral szukcessziv kiszamitdsa. A sorrend felcserélhetGsége

Kettos integral polartranszformacidja. Az fooo e~ d integral kiszamitéasa
Green-féle formula

A g™, > 1,3 L sorok konvergencidjanak vizsgélata vizsgalata (definicié szerint)
A Cauchy-kritérium sorokra. Az a,, — 0 sziikséges feltétel

Miiveletek konvergens sorokkal. Linearitéds, csoportosithatésag

Konvergencia és abszolit konvergencia

Abszolit konvergens sor atrendezése

Példak felt. konvergens sor kiilonb6z6 atrendezéseire

Feltételesen konvergens sor pozitiv és negativ része is divergens

A Cauchy-féle szorzatsor konvergencidja. Mertens tétele

A gyokkritérium (mindhdrom alakja)

A hanyadoskritérium (mindharom alakja)

A majoranskritérium

Cauchy ekvikonvergencia-tétele

Az integralkritérium

Leibniz-féle kritérium. Az |s,, — s| becslése

Dirichlet-féle kritérium

Fiiggvénysorozatok folytonossiaga és az egyenletes konvergencia

Fiiggvénysorozatok integralhatdsaga és az egyenletes konvergencia

Riemann tétele a konvergens numerikus sorral majoralt fliiggvénysorokrol
Hatvanysor konvergenciaviszonyai. A konvergenciasugar, viselkedés a végpontokban
A Cauchy-Hadamard tétel

Hatvanysor abszolut és egyenletes konvergenciaja a konvergencia-intervallum belsejé-
ben. Az Osszegfiiggvény folytonos és differencialhato.

A Taylor-sor fogalma. Mikor allitja el a fiiggvényt?

Az e*, sinzx, cosz, (1+ x)%, log(1 + x) fliggvények Taylor sorai

Komplex fiiggvény lokélis differencidlhatésaganak sziikséges és elégséges feltétele a
Cauchy—Riemann-féle egyenletekkel

Ha f holomorf és f’ = 0; vagy ha f holomorf és |f| allandé, akkor f is allandé
Komplex hatvanysor, konvergenciasugar, abszolit és egyenletes konvergencia
Komplex hatvanysor tagonként differencidlhaté

Az e* és a log z komplex fliggvények definiciéja, tulajdonsigaik



39) A sinz és a cos z komplex fliggvények definicidja, tulajdonsdgaik. Euler-féle formulak
40) A komplex vonalintegral definiciéja és tulajdonsdgai: linearitas, becslések. Primitiv
figgvény
) Goursat lemmédja
) A Cauchy-féle integréltétel csillagszer(i tartomanyokra
43) A Cauchy-féle integraltétel Riemann-féle kiterjesztése
) Holomorf fiiggvény Taylor-sorba fejtése

) Holomorf fliggvény akdarhanyszor differencidlhat6. Cauchy-féle integralformuldk és
egyenl6tlenségek

46) Liouville tétele
47) Az algebra alaptétele
48) Morera tétele

)
)
)
) Holomorf fiiggvény zérushelyei izolaltak
50) Gyliriiszerii tartoményon holomorf fliggvény Laurent-sorba fejtése
) A polusszingularitas és jellemzése
) A lényeges szingularitds. A Casorati—Weierstrass tétel
) A residuum kiszamitésa egyszeriibb esetekben
) A residuum-tétel

)

Az [7 ggg dz integrél

Definici6 és tételkimondés szintjén tudni kell még:

Halmaz belseje és lezartja. Jordan-féle mérték felépitése. Halmaz atmérdje. Darboux
tétel. Kettos integral transzformaéciéja, Jacobi-determindans. Feliilet felszinének definicigja,
Schwartz példaja.

Numerikus sorok konvergencidja és divergencidja. Feltételesen konverges sor atren-
dezései. Fiiggvénysorozatok, fiiggvénysorok pontonkénti, és egyenletes konvergencidja.
Cauchy-kritérium egyenletesen konvergens fiiggvénysorokra. Fiiggvénysorok differencial-
hatésaga és az egyenletes konvergencia. Példak konvergens fliggvénysorozatokra, ahol a
folytonossag, integralhatosag, vagy az integral értéke nem 6rzodik meg. Abel tétele.

Komplex szdmok, C' nem rendezhetd, kanonikus és trigonometrikus alak. A teljességi
axioma kiilonbozé alakjai. Tartoméanyok, Osszefliggdség, nyiltsag, korlanc tétel. Konvex
és csillagszeri tartoményok. Komplex fliggvények folytonossaga és differencialhatosiga.
Osszetett és inverzfiiggvények differencigldsa. Harmonikus fiiggvények, harmonikus térs.
Holomorf és meromorf fiiggvények. Izolalt szingularis helyek osztalyozasa. Az fooo Sh;x dz,

fooo ggﬁ% dr, fo e cos (2bx) dx integrélok.




