Ortogonalis sorok tematika
(errdl volt sz6 eléadason)

Hilbert tér, sulyfiiggvény szerinti skaldris szorzat. Az L? tér, Riesz-Fischer tétel
Linearis fliggetlenség, ortogonalitas, Gram—Schmidt-féle ortogonalizacié

Az &ltaldnositott Fourier sor. A részlettsszegek minimumtulajdonsiga, Bessel-egyenl6tlenség,
Parseval-formula

f € L? fiiggvény &ltalanositott Fourier-egyiitthatéi 0-hoz tartanak. Ha (¢,,) egyenletesen korldtos
ONR és a > ¢, sor mm. konvergens, akkor ¢,, — 0; az egyenletes korldtossdg nem hagyhat6
el

A trigonometrikus rendszer [—m, 7)-n, a sinus- és a cosinus-rendszer [0, 7]-n
A Legendre-féle polinomok definicidja, Rodrigues-formula, differencidlegyenlet

A Csebisev-féle polinomok definicidja, differencidlegyenletiik. A Csebisev-polinomok egyenletesen
legjobban kozelitik a 0 fliggvényt

A Rademacher rendszer ortogondlis, nem teljes. Y. c2 < oo < 3. ¢,7,(z) mm. konvergens. A
>~ +e,, sor konvergencidja

A Walsh rendszer. Definicid, ortogonalités, teljesség

A Haar rendszer. Definicid, ortogonalitas, teljesség. A Haar rendszer Dirichlet-féle magfiiggvénye.
Az f € L Haar-sora majdnem mindeniitt konvergens; a Haar-sor egyenletesen konvergens f
folytonosségi pontjaiban, f € C' Haar-sora egyenletesen konvergens

Ortogonélis polinomok szerinti sorok. Ortogondlis polinomokra vonatkozoé rekurzié és a Christoffel—
Darboux formula. A konvergencia Dini—Lipschitz féle elegend§ feltétele

A Lipschitz-feltétel. Kapcsolata a folytonossdggal, a Lip o terek normaja
A lokalis konvergencia vizsgalata. A Dirichlet-féle magfiiggvény

A Banach—Steinhaus tétel. A Lebesgue-fliggvény szerepe. Ha Vf € C-re s(f,z) — f(z), akkor
L, (z) korlatos; ha (¢,) zért rendszer, ez elegendé feltétel is

A trigonometrikus renszerre L, (x) = L,, ~ logn, a Haar rendszerre L, (z) =1

Olevskii lemméja. Egyenletesen korldatos ONR Lebesgue-fiiggvénye. Ha (p,,) egyenletesen korlé-
tos ONR, akkor nem bézis C-ben

Részsorozatok konvergencidja. Ha 1 < n < 2F a Haar és a Walsh fiiggvények ugyanazt az
alteret generdljék. Ha lim 2% = 1, az L,, (z) Lebesgue-fiiggvény nem korldtos. Nincs az L-ben
egyenletesen korlatos bazis

A Franklin rendszer

A majdnem mindeniitt konvergencia. A > |a,| < oo elegend6 feltétel. Konvergenciarendszerek.
Rademacher rendszer, Carleson tétel. Sorozatterek

A Rademacher-Menysov lemmék, a Rademacher-Menysov tétel. A 3 |a,| < 0o és a > a2 log®n
feltételek nem Gsszehasonlithatok

Sorozatok Tandori-féle normdjdnak alaptulajdonsdgai. Ha ||c|| < oo, 3 ¢p¢n(2) majdnem min-
deniitt konvergens

A feltétel nélkiili konvergencia. Tandori K. tétele

Izomorfia és gyenge izomorfia. A Haar rendszer szerepe a teljes ONR szerinti sorok divergencigja
jellemzésében. A Haar rendszer w-dtrendezése



e Feltétel nélkiili és abszolut konvergencia feltételei. Ha a Haar-sor feltétel nélkiil konvergens,
akkor abszolit konvergens is. Ha ﬁ(n) < o0, akkor > c2w(n) < oo elegendd a Haar-sor
feltétel nélkiili konvergenciajahoz

e A Kolmogorov—Seliverstov—Plessner tétel. Az alaplemma: ha \,,T, L, (z)/),,, korlatos és > c2 <
o0, akkor s, (z)/y/A,, korlatos; ha L, (x)/\, korldtos és > c2\, < oo, az ortogonalis sor
majdnem mindeniitt konvergens

e A Dirichlet mag trigonometrikus rendszer és ortogondlis polinomrendszer esetén, a > c?logn <
oo feltétel elegenddsége

Figyelem, ez nem tételsor! Vizsgan a fogalmakat, tételeket, kapcsolataikat kell ismerni, valamint
az el6éadédson elhangzott, egyszertibb (!) bizonyitdsokat, példdkat. (A fenti tételek nem mindegyikét
bizonyitottuk; sokszor csak az egyik irdnyt; sokszor egy nem bizonyitott lemmabdl indultunk.)
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