Fourier sorok tematika
(errdl volt sz6 eléadason)

e Fourier sor, trigonometrikus sor, trigonometrikus polinom. Valés és komplex jelolés, a
Fourier egytitthatok elemi tulajdonsdgai

o A Fejér-féle 6sszegzés
e Konvolicio és tulajdonsagai
1, ha -1 <t <0,
o A(t):= L=t h?f |t| <1 g(t):=9 —1, ha0O<t<1, Fourier-sorai
0 kiilonben, T ’
0 kiilénben
e Banach tér, homogén Banach tér; L' és C homogén Banach terek

e Szummaciés magfiiggvény fogalma. A Fejér-féle magfiiggvény
e A Fourier sor norméban szummalhatésaga L-ben és C-ben

e Trigonometrikus polinomok stirtiek L!-ben, egyértelmiiségi tétel, Riemann-Lebesgue
lemma

e A Dirichlet-mag nem szummaciés mag, L, ~ logn

e Példédk homogén Banach-terekre: C', C™, LP, nem homogén Banach terekre: L°°, Lip «

e Pontonkénti szummalhatosdg, Fejér és Lebesgue tételei

e A Lipschitz feltétel. A o-kozepek kozelitésének rendje, ha f € Lip «

e Fourier-egyiitthatok: ha a, paros, a, — 0 és a,_1 + an+1 — 2a, > 0, akkor van olyan
f: fn = a,. Ha f(n) paratlan pozitiv, akkor > %f(n) < 00.

e Fourier-egyiitthatok nagysagrendje f € Lip a esetén. Lipschitz feltétel és folytonossagi
modulus

o A részletosszeg kiilonbozé elGallitasai, Dini-kritérium, lokalizacids tétel. Elegendd felté-
telek Fourier-sor konvergencidjahoz

e A pontbeli konvergencia és a részletosszeg operatornormadja. Fejér példaja: van olyan
f € C, amelynek a Fourier-sora divergens

e Divergenciahalmazok jellemzése. A nullamértékii halmazok C' divergenciahalmazai.

e Abszolut konvergens Fourier-sorok. Elegend§ feltételek f € A-ra. A(t) € A. A Denjoy—
Lusin tétel

e Konjugalt sor, harmonikus konjugalt fliggvény. Abel-féle Gsszegzés, Poisson-féle mag-
fiiggvény

cos nx

e Példdk a Fourier-sor és a konjugdlt sor eltéré konvergenciaviselkedésére: Togn >

Z sinnnx, Zlﬁ)gi
Fiiggvény és konjugdlt fiiggvény: f € LP = f € LP, f € L = f € L* 0 < p<l,
feLlogl = f e L A konjugalt sor szerepe a normaban konvergencia jellemzésében

Vizsgan ismerni kell a fogalmakat, tételeket, kapcsolataikat, tovabba az eléadason el-
hangzott, egyszeriibb (!) bizonyitasokat, példékat.
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