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Differencial- és integralszamitas II. tételsor
(mat. tandr szak, 2002-2003.)

Gorbeiv alatti tertilet (y = f(z) és © = z(t), y = y(t) alakban is)
Rektifikalhaté gorbe ivhossza, az ivhossz altalanos fogalma és tulajdonsigai
Ivhossz kiszamitésa (y = f(x) és & = x(t), y = y(t) alakban is)
Forgastest térfogata (y = f(x) és x = x(t), y = y(t) alakban is)
Forgastest paldstfelszine (y = f(x) és z = x(t), y = y(t) alakban is)
Az integréalszamitas kozépérték-tétele

Az interpolacié alapfeladata. Taylor- és Lagrange-féle interpoldcid
Szétvalaszthato valtozoju differencidlegyenletek

Elsérendii linearis differencidlegyenletek

Bernoulli-féle differencidlegyenletek

Az y' = f(y/z) alakua differencidlegyenletek

Az y = f (%%) alaku differencidlegyenletek

A Lagrange-féle differencidlegyenletek

Linedris fliggoség és a Wronsky determinéns

Homogén linedris masodrendii differencidlegyenletek altalanos megoldasa
Inhomogén linedris masodrend differencidlegyenletek partikularis megolddsdanak keresése
Konstans egyiitthatos masodrendi linearis differencidlegyenlet megolddsainak bazisa
A> g™, > %, # sorok konvergencigjdnak vizsgdlata (definici6 szerint)

A Cauchy-kritérium sorokra. Az a,, — 0 sziikséges feltétel

Miiveletek konvergens sorokkal. Linearitds, csoportosithatésag

Abszolut konvergens sor atrendezése

Példak feltételesen konvergens sor kiillonb6zé atrendezéseire

A Cauchy-féle szorzatsor konvergencidja. Mertens tétele

A gyokkritérium (mindhdrom alakja)

A hényadoskritérium (mindhdrom alakja)

A majordnskritérium

Cauchy ekvikonvergencia-tétele

Az integralkritérium

Leibniz-féle kritérium. Az |s,, — s| becslése

Dirichlet-féle kritérium

Fiiggvénysorozatok folytonossdga és az egyenletes konvergencia

Fliggvénysorozatok integralhatdsaga és az egyenletes konvergencia

Riemann tétele a konvergens numerikus sorral majoralt fliggvénysorokrdl
Hatvanysor konvergenciaviszonyai. A konvergenciasugar, viselkedés a végpontokban
A Cauchy-Hadamard tétel

Hatvéanysor abszolut és egyenletes konvergencidja a konvergencia-intervallum belsejében.
Osszegfiiggvény folytonos és differencialhato.

A Taylor-sor fogalma. Mikor allitja el6 a fiiggvényt?
Az e, sinz, cosz, (1 + )%, log(1l + z) fiiggvények Taylor sorai
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Z kozelitése az arctg fliggvény hatvanysora segitségével
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)
40) Egyenletes approximdcié Bernstein-polinomokkal
41) Trigonometrikus polinomok egyiitthatéinak ,, atlag” tulajdonsiga
42) A trigonometrikus rendszer ortogonalitdsa. A Fourier-sor
43) Egyenletesen konvergens trigonometrikus sor az 0sszegfliggvényének Fourier sora
44) A Riemann lemma (A Fourier egytitthaték 0-hoz tartanak)
45) A részletosszeg elGéllitasa a Dirichlet-féle magfiiggvénnyel
46) A lokalizécids tétel
47) Elegendd feltételek a Fourier sor konvergencigjdra: a féloldali Lipschitz-feltétel
48) Elegend¢ feltételek a Fourier sor konvergencidjara: a féloldali differencidlhatésag
49) L4k +o =1
50) A Fejér-féle Osszegzés megérzi a konvergencidt
51) A o-kozepek el6éllitasa a Fejér-féle magfiiggvénnyel
52) Fejér tétele a pontonkénti szummalhatdésagrol
53) Fejér approximadcids tétele
54) A Fourier sor részletosszegeinek minimumtulajdonsiga

Definicié és tételkimondas szintjén tudni kell még:

Teriiletfliggvény tulajdonsagai. Gorbeiv, paraméteres el6allitas. Zart gorbe tertilete. Feliilet felszi-
nének definicidja, Schwartz példaja.

Példa harompontos Hermite-interpoldciéra. A Simpson-féle formula integralok koézelitésére
Differencialegyenlet, iranymez6, altalanos és szingularis megoldas. Linearis differencidlegyenletek,
linedris fiiggéség. Az Euler-féle differencidlegyenlet megoldasai.

Numerikus sorok konvergencidja és divergencidja. Konvergencia és abszolut konvergencia. Fel-
tételesen konverges sor pozitiv és negativ része, atrendezései. Fiiggvénysorozatok, fiiggvénysorok
pontonkénti és egyenletes konvergencidja. Cauchy-kritérium a pontonkénti és az egyenletes kon-
vergenciara. Fiiggvénysorok tagonkénti differencialhatésaga és az egyenletes konvergencia. Példak
konvergens fliggvénysorozatokra, ahol a folytonossag, integralhatésag, vagy az integral értéke nem
Orzédik meg. Abel tétele.

Példak Fourier sorokra. Skaldris szorzat. A Dirichlet-féle és a Fejér-féle magfiiggvény. A Taylor-
és a Fourier-sorok. A Bessel egyenl6tlenség. A Cauchy-féle szorzatsor Fejér-szummalhato.

2003. december 7. Németh Zoltan



