90’ 2008. junius 3.

Vizsgadolgozat
(Mat. alapszak)
(Differencidl és integralszamitas)

A) Feladatok
1. Hatdrozza meg a kiévetkezd integralokat!

1
2. Hol differencialhat6 a kovetkezé fiiggvény? Ahol differencialhaté, ott szamolja ki a derivaltat!
1
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3. Szamolja ki a kévetkez6 hatarértéket!

lim (n— 11) (10 p)

n—oo sin 2
4. Végezze el az f(x) = arctgInz fliggvény teljes vizsgdlatdt és dbrdzolja a grafikont! (13 p)
(Legalédbb 12 pontot el kell érnil!) 45 p

B) Definicidk, tételek
1. Mondja ki az Osszetett fliggvény derivalasara vonatkozé tételt! (4 p)
2. Hogy sz6l a hatvanysorok differencidldsara vonatkozé tétel? (4p)
3. Mit jelent az, hogy a derivalt fiiggvény rendelkezik Bolzano—Darboux-féle tulajdonsaggal? (4p)
4. Hogy sz0l az oszcillacids kritérium? (4 p)
5. Fogalmazza meg az integralfiiggvény differencialaséra vonatkozé tételt! (4p)
6. Hogyan szdmolhaté ki egy gorbeiv hossza az integrél segitségével? (4 p)
(Legalabb 14 pontot el kell érnil) 24 p

C) Elméleti kérdések
1. Vizsgdlja az A /2 feladatban szerepld fuggvény derivaltjat! (Folytonos-e a 0-ban, s ha nem, akkor milyen
tipusd szakaddsa van?) (7p)

2. Az f:[1,00) — R fliggvényrdl tudjuk, hogy az [ f(z)dx improprius integral létezik. Igaz-e, hogy sziik-
1

ségképpen f(z) — 0, ha z — co? (7p)

3. Az f figgvényrdl tudjuk, hogy folytonos a [—1;1]-n differencidlhaté (—1;1)-en és f/(0) = 0. Igaz-e,

hogy mindig taldlhaték olyan a,b szdmok, —1 < a < 0 < b < 1, amelyekre f(a) = f(b) fenndll? (7 p)
21 p

> 90p



J6 munkat!

33 — 2
47— 3
61 — 4
75— 5



