Kalkulus II. kollokvium (2007. jan. 26.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mondja ki az oszcillaciés kritériumot!

b) Mondja ki a Taylor-formulérél sz6l6 tételt!

c) Mondja ki a helyettesitéses integral formuldt (a primitiv fiiggvényre és a
Riemann-integralra vonatkozoé alakot is) !

d) Mondja ki a kozépérték-tétel Lagrange-féle alakjét!

e) Definidlja egy adott fliggvény alsé integralkozelit Gsszegeit!

f) Mit ért azalatt, hogy az ¢ fiiggvény az f-nek primitivje?

2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)

(a) Bizonyitsa, hogy az integrélfiiggvények mindig folytonosak!

(b) Milyen (sziikséges, ill. elegendd) feltételeket ismer fiiggvény szélsGértékének
létezésére? (Valamelyik allitasat bizonyitsa is!)

3. Feladatok (5 x 10 pont)

(a) Szamitsa ki az fi)oo e” cos x dr improprius integralt!

b) Az y = /%=, 1 < < 2 gorbét megforgatjuk azx tengely koriil. Szamitsa ki
Y z+1

az igy kapott test térfogatat!
(¢) Szémitsa ki az [ [}, cos(z + y) dx dy kettés integrélt, ahol D az x = 0, y = m,

y = x egyenesek altal hatarolt tartomany!
(d) Végezzen teljes fliggvénydiszkussziét, majd abrazolja az z — % fliggvényt!

e) Hatdrozza meg az f(x,y) := xy + 22 + 2% kétvéltozés fiiggvény szélséértékhe-
g y y+ 2+

lyeit!



