Kalkulus II. kollokvium (2007. januar 16.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mondja ki a kozépérték-tétel Lagrange-féle alakjat!

b) Hogyan értelmeztiik forgastestek térfogatat?

¢) Mondja ki a parcidlis integral formuldt (a primitiv fiiggvényre és a Riemann-
integralra vonatkozé alakot is) !

d) Mit ért azalatt, hogy az f fliggvény az az a helyen differencidlhat6?

e) Mondja ki a fiiggvény szigori monotonitdsa és derivéltja kozotti kapcsolatot
leiré tételeket!

f) Definialja az improprius integral fogalmat! (Elég a “jobboldali alapeset”.)
2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)
a) Fogalmazza meg és bizonyitsa be a Newton—Leibniz formulét!
(b) A Taylor-formula és alkalmazasai (Valamelyik allitasat bizonyitsa is!)
3. Feladatok (5 x 10 pont)
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) Szdmitsa ki az [ ﬁ dz integralt!

) Szédmitsa ki az y = xe?®, 0 < x < 1 gorbefv alatti teriiletet!

¢) Szamitsa ki az [, z—i dz dy kettés integrdlt, ahol T az y =z, y = 1, z = 1,
x = 2 gorbék &ltal hatarolt tartomény!

(d) Végezzen teljes fliggvénydiszkussziét, majd dbrazolja az = + % fiiggvényt!
(e) Hatdrozza meg az f(z,y) := —2x2 + 22y — 5y* + 62 + 6y kétvéltozds fiiggvény

szélsoértékhelyeit!



