Kalkulus II. kollokvium (2007. januar 12.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mondja ki az oszcillaciés kritériumot!

b) Hogyan értelmeztiik forgastestek térfogatat?

c) Mondja ki a helyettesitéses integral formuldt (a primitiv fiiggvényre és a
Riemann-integralra vonatkozoé alakot is) !

d) Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvénynek az az a helyen szigort helyi minimuma
van?

e) Mondja ki a Newton—Leibniz formulét!

f) Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény konkdv?
2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)

(a) Fogalmazza meg és bizonyitsa be azokat a tételeket, amelyek a fiiggvény mo-

notonitasa és els6 derivaltja kozotti kapcesolatot irjak le!

(b) Az integralfiiggvény definicidja; tulajdonsdgai és alkalmazasai (Valamelyik &l-
litasat bizonyitsa is!)

3. Feladatok (5 x 10 pont)

(a) Szémitsa ki az | 49 ﬁ dx integralt!

(b) Szdmitsa ki az y = 2% parabola 0 < x < 2 fvének hosszat!

(

c¢) Szamitsa ki az ffT 22 +y? dx dy kettds integralt, ahol T azy =z, x = 0, y = 1,
y = 2 egyenesek altal hatarolt trapéz!

(d) Végezzen teljes fiiggvénydiszkussziét, majd dbrizolja az xe™* fliggvényt!

(e) Hatérozza meg az f(z,y) := y? + 222y + x* kétvaltozos fiiggvény szélsdérték-

helyeit!



