Kalkulus II. kollokvium (2007. jan. 03.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mondja ki a Lagrange-féle kozépérték-tételt!

b) Mondja ki a Taylor-formulérél sz6l6 tételt!

¢) Mondja ki a parcidlis integral formuldt (a primitiv fiiggvényre és a Riemann-
integralra vonatkozé alakot is) !

d) Mit ért azalatt, hogy egy fliggvény differencidlhaté az a helyen?

e) Definidlja egy adott fliggvény felsé integralkozelité Osszegeit!

f) Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény konvex?
2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)
(a) Fogalmazza meg és bizonyitsa be a Newton—Leibniz féle formulét!

(b) Fogalmazza meg és bizonyitsa be azokat a tételeket, amelyek a fiiggvény szél-
s6értéke és els6 derivéltja kozotti kapcesolatot irjak le! (Valamelyik &llitasat bizo-

nyitsa is!)

3. Feladatok (5 x 10 pont)

(a) Szdmitsa ki az [ afitff dz hatarozatlan integralt!

(b) Az y = VInz, 1 < x < e? gérbét megforgatjuk az x tengely koriil. Szamitsa
ki az igy kapott forgastest térfogatat!
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(c) Szémitsa ki az [[,ydydx kettds integralt, ahol D az y = z° és az y = 1

egyenletli gorbék altal hatarolt tartomany!
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(d) Végezzen teljes fliggvénydiszkussziét, majd dbrézolja az f(x) := ”ﬁc—_;’ fiigg-
vényt!
(e) Hatérozza meg az f(x,y) := 23 + y® — 3xy kétvaltozds fiiggvény szélsdérték-

helyeit!



