Kalkulus II. kollokvium (2006. dec. 29.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mondja ki az oszcillaciés kritériumot!

b) Mondja ki a Taylor-formulérél sz6l6 tételt!

¢) Mondja ki a parcidlis integral formuldt (a primitiv fiiggvényre és a Riemann-
integralra vonatkozé alakot is) !

d) Mit ért azalatt, hogy egy fliggvény differencidlhaté az a helyen?

e) Definidlja egy adott fliggvény alsé integralkozelit Gsszegeit!

f) Mit ért azalatt, hogy az ¢ fiiggvény az f-nek primitivje?
2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)

(a) Fogalmazza meg és bizonyitsa be azokat a tételeket, amelyek a fliggvény mo-

notonitasa és els6 derivaltja kozotti kapcesolatot irjak le!
(b) Milyen (sziikséges, ill. elegendd) feltételei vannak a primitivalhatésdgnak,
illetve az integralhatsdgnak? (Valamelyik allitasat bizonyitsa is!)

3. Feladatok (5 x 10 pont)

a) Szdmitsa ki az [ zIn(1+ 1) dz hatdrozatlan integralt!

)
b) Szamitsa ki az f01 zIn(1 + 1) dz integralt!
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d) Végezzen teljes fiiggvénydiszkussziét, majd dbrazolja az x%e~7 fiiggvényt!
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(c) Széamitsa ki az y = <z < § gorbe alatti teriiletet!
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e) Hatdrozza meg az f(x,y) := 22 + y? + 2x + 4y kétvaltozos fiiggvény szélséér-
tékhelyeit!



