Kalkulus II. kollokvium (2005. jinius 24.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mit ért azalatt, hogy az f fliggvény (Riemann szerint) integralhaté az [a, b
intervallumon?

b) Mondja ki a Taylor-formulardl szélé tételt!

c) Mondja ki a fiiggvény szigori monoton névekedése és derivaltja kozotti kapcso-
latot leiré tételeket (sziikséges, ill. elégséges feltételek) !

d) Definidlja egy fiiggvény primitiv fiiggvényeit!

e) Fogalmazza meg a parcidlis integralds formuldjat (mindkét alakban, tehét a
primitiv fliggvényre és a Riemann-integrélra vonatkozo6 alakot is)!

f) Mondja ki az oszcillaciés kritériumot!
2. Bizonyitésok (2 x 12 pont)

(a) Fogalmazza meg és bizonyitsa be az integralfiiggvény differencialhatésagérol
sz616 tételt!

(b) Milyen (sziikséges, ill. elegendd) feltételeket ismer egy fiiggvény primitivéalha-
tosadgara, illetve integralhatésagara? Hasonlitsa 0ssze a primitivalhatés’ag és az
integrédlhatésag fogalmat! (Valamelyik allitasat bizonyitsa is!)

4. Feladatok (5 x 10 pont)
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(a) Szamitsa ki az / dz integralt!
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(c) Az f(x) := 12—3?, 1 < z < e fliggvény grafikonjat megforgatjuk az x tengely

1
(b) Szamitsa ki az / (\/E +
0

) dx integralt!

koriil. Szamitsa ki az igy kapott test térfogatat!

(d) Végezzen teljes fliggvénydiszkusszidt, majd dbrazolja az % fiiggvényt!

(e) Végezzen teljes fliggvénydiszkussziét, majd abrazolja a %42_1 fliggvényt!



