Kalkulus II. kollokvium (2005. jianius 17.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mondja ki a Newton-Leibnitz formulat!

b) Mondja ki a L’Hospital szabalyt (a g(x) — oo alakot)!

c) Mit ért azalatt, hogy egy fliggvény improprius értelemben integrélhat6? (Elég
a “jobboldali alapeset”.)

d) Mit ért azalatt, hogy egy fliggvény konkdv az (a, b) intervallumon?

e) Mondja ki az integralfiiggvény differencidlhatésigardl szolé tételt!

f) Definidlja egy fiiggvény also, felsé és Riemann-féle integralkozelité Osszegeit!
2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)

(a) Bizonyitsa be, hogy integrélhat6 fliggvény abszolit értéke is integralhatd, és

érvényes az | f; fl < f: | f| egyenl6tlenség!

(b) Hogyan jellemezhet6 egy fiiggvény monotonitasa a derivélt segitségével? Tér-
jen ki a feltételek sziikségességére, elegenddségére, és a szigori monotonitas esetére

is! (Valamelyik &llitdsét bizonyitsa is!)

4. Feladatok (5 x 10 pont)
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(b) Szamitsa ki az / T——s

/4 SIn°x

(a) Szamitsa ki az / dz hatarozatlan integralt!

dx integralt!

(c) Az f(z):= xlna?, 1 < 2 < 2 fiiggvény grafikonjat megforgatjuk az x tengely
koriil. Szamitsa ki az igy kapott test térfogatat!
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(e) Végezzen teljes fiiggvénydiszkussziét, majd dbrdzolja a 3 In 172 fiiggvényt!

(d) Végezzen teljes fliggvénydiszkusszidt, majd dbrazolja az fiiggvényt!



