Kalkulus II. kollokvium (2005. jinius 14.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mondja ki a Darboux tételt!

b) Mondja ki a Taylor-formulardl szél6 tételt!

c¢) Mondja ki a helyettesitéses integral formuldt (a primitiv fliggvényre és a
Riemann-integrélra vonatkozé alakot is) !

d) Mit ért azalatt, hogy egy fiiggvény differencidlhaté az a helyen?

e) Mondja ki az integralhaté fliggvények hanyadosanak integralhatdsagérdl szolo
tételt!

f) Mit ért azalatt, hogy az ¢ fiiggvény az f-nek primitivje?

2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)

(a) Fogalmazza meg és bizonyitsa be azokat a tételeket, amelyek a fiiggvény mo-

notonitasa és els6 derivaltja kozotti kapcsolatot irjak le!

(b) Milyen (sziikséges, ill. elegendd) feltételei vannak a primitivdlhatésiagnak,
illetve az integréalhatosdgnak? (Valamelyik allitdsat bizonyitsa is!)
4. Feladatok
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(a) Szamitsa ki az / 5 dr hatdrozatlan integralt! (10 pont)

(b) Szamitsa ki az / e~ * cos x dx integralt! (10 pont)
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(c) Az f(z) = =i

tengely koriil. Szamitsa ki az igy kapott test térfogatat! (10 pont)

, 0 <z <1 figgvény grafikonjat megforgatjuk az x

(d) Végezzen teljes fiiggvénydiszkussziét, majd dbrazolja az (z+2)e'/*

(12 pont)

fiiggvényt!

(e) Végezzen teljes fiiggvénydiszkussziét, majd dbrazolja a |z| — 23 fiiggvényt! (8

pont)



