Kalkulus II. kollokvium (2005. jianius 10.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mondja ki az oszcillacidés kritériumot!

b) Mondja ki a Taylor-formulardl szél6 tételt!

¢) Mondja ki a fliggvény szigori monoton névekedése és derivaltja kdzotti kapcso-
latot leird tételeket (sziikséges, ill. elégséges feltételek) !

d) Mondja ki a L’Hospital szabélyt (a g(z) — oo) alakot!

e) Mit ért azalatt, hogy egy fliggvény improprius értelemben integralhat6? (Elég
a “jobboldali alapeset”.)

f) Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény szigortan konvex az (a, b) intervallumon?
2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)
(a) Fogalmazza meg és bizonyitsa be a Newton—Leibnitz formulat!

(b) Mutassa be a fliggvény szélséértékének 1étezésérol szolo feltételeket! Sziiksé-

gesek-e ezek a feltételek? (Vizsgalja pl. az

_ eV haz#£0, _ {#*(2+sinl), haz#£0,
O S O R b haz 70

fliggvényeket.) (Valamelyik &llitdsét bizonyitsa is!)

4. Feladatok (5 x 10 pont)

922 + 21 — 3
(a) Szamitsa ki az / vt dx hatérozatlan integralt!
(z—1)(x+1)(z2+1)
> dz

(b) Szamitsa ki az / dz integralt!

oo X220+ 2
(c) Szamitsa ki az y = \/Eln2x egyenletii gorbe, az * = 1 és © = e egyenesek,
valamint az x tengely altal hatarolt korlatos zart sikrész teriletét!

(d) Végezzen teljes fliggvénydiszkusszidt, majd dbrazolja az 3/x — x fiiggvényt!

(e) Végezzen teljes fliggvénydiszkussziét, majd abrazolja a (%)4 fiiggvényt!



