Kalkulus II. kollokvium (2005. m&jus 20.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mit ért azon, hogy az f fiiggvénynek az a helyen helyi szélséértéke van?

b) Mondja ki a kozépérték-tétel Cauchy-féle alakjét!

¢) Mondja ki a fliggvény monoton csokkenése és derivaltja kozotti kapcsolatot leird
tételeket (sziikséges, ill. elégséges feltételek) !

d) Definialja egy fiiggvény alsé, felsé és Riemann-féle integralkozelito Osszegeit!
e) Fogalmazza meg a Riemann integralra vonatkozo helyettesitéses integralas for-
mulat!

f) Mondja ki a L'Hospital szabalyt (a 22 alakot)!

2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)

a) Fogalmazza meg és biZ()Ilyﬂ]SH be az integra’ lflulgg\iélly f()lyt()ll()SSé ga’r(')l sz016
g g
tételt!

(b) Hogyan (mekkora hibédval) kozelithet6k fiiggvények a Taylor-polinomjuk segit-
ségével? (Vizsgélja pl. a sinz, log(1 + x) vagy (1 + =) fiiggvényt.) (Valamelyik

allitasat bizonyitsa is!)
4. Feladatok (5 x 10 pont)

a) Szamitsa ki az [ xIn? x do hatdrozatlan integralt!
g

(b) Szamitsa ki az f\/\/g//; m dz integralt!

(¢) Szamitsa ki az y = ﬁ és az x = 1/2 gorbék, valamint az = tengely altal
hatarolt korlatos zart sikrész teriiletét!

d) Végezzen teljes fiiggvénydiszkussziot, majd dbrazolja az % fiiggvényt!
(z—1)

V242

(e) Végezzen fiiggvénydiszkussziét, majd dbrdzolja a 2

fiiggvényt! (A maso-

dik derivélt és a konvexitas vizsgalata nem kell.)



