Kalkulus II. kollokvium (2005. m&jus 18.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mit ért azon, hogy egy fliggvény improprius értelemben integralhaté? (Elég a
”jobboldali alapeset”.)

b) Mondja ki a kozépérték-tétel Lagrange-féle alakjét!

c) Mondja ki a fiiggvény monoton csdkkenése és derivaltja kozotti kapesolatot leird
tételeket (sziikséges, ill. elégséges feltételek) !

d) Hogyan szamolhaté ki a forgastestek térfogata?

e) Fogalmazza meg a primitiv fiiggvényre vonatkozo parcialis integralas formulét!
f) Mondja ki a L'Hospital szabélyt (a § alakot)!

2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)
(a) Bizonyitsa be a Taylor-formularél szdlé tételt!

(b) Milyen (elegendd) feltételek biztosithatjak egy fiiggvény integralhatdsigat?
Sziikségesek-e ezek a feltételek? (Valamelyik allitasét bizonyitsa is!

4. Feladatok (10, 10, 10, 12, 8 pont)

(a) Szdmitsa ki az [z In % dz hatarozatlan integralt!

(b) Szamitsa ki az ff/g ctgd x dz integralt!

xT

(c) Szémitsa ki az y = T T gorbe és az x = /3, valamint az = 3 egyenesek

altal hatarolt korlatos zart sikrész teriiletét!
(d) Végezzen teljes fliggvénydiszkussziét, majd abrazolja az (2—|—£L‘2)6_$2 fliggvényt!

(e) Végezzen teljes fiiggvénydiszkusszit, majd dbrdzolja az 16z (x —1)3 fiiggvényt!



