Kalkulus I. kollokvium (2006. januar 24.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mit ért azon, hogy az f fiiggvény baloldali hatérértéke —oo az a helyen? (Mind-
két definiciét adja meg.)

b) Mondja ki az &sszetett fiiggvény folytonossdgardl szl tételt!

c) Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény Bolzano—Darboux tulajdonsigi az (a,b)
intervallumon?

d) Definialja a konvergens sorozat fogalmat!

e) Mondja ki a konvergens sorozatok hdnyadosardl szdlé tételt!

f) Mondja ki a Cauchy-féle konvergenciakritériumot!
2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)

(a) Bizonyitsa be, hogy a folytonossig “c — d-s” és “sorozatos” definicidi ekviva-

lensek!

(b) Az inverzfliggvény folytonossdga és differencidlhatésiga (valamelyik &llitast

bizonyitsa is!)
3. Feladatok

Szamitsa ki az aldbbi hatarértékeket:
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(c) Vizsgélja az
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fiiggvény folytonossagat! (12 pont)

(d) Legyen f(z) := log, g;gi Hatdrozza meg a fiiggvény értelmezési tartomanyé&t
és értékkészletét, vizsgdalja a jellegzetes hatarértékeket, a fliggvény monotonitasat

és folytonossagét! (13 pont)
(e) Differenciélja az aldbbi fiiggvényeket: (8 pont)
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