Kalkulus I. kollokvium (2006. januar 12.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mit ért azon, hogy az f fiiggvény balrdl folytonos a-ban? (Mindkét definiciét
adja meg.)

b) Mit ért azalatt, hogy az f fliggvény differencidlhaté az a helyen?

c) Mondja ki a Cauchy-féle konvergenciakritériumot!

d) Mit ért azon, hogy egy fiiggvény Bolzano—Darboux tulajdonsdgu?

e) Mondja ki az Osszetett fiiggvény differencidlhatésagarol szolo tételt!

)

f) Definialja az arccos fliggvényt!
2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)
(a) Bizonyitsa be a Bolzano—Weierstrass tételt!

(b) Az inverzfiiggvény folytonossiga és differencidlhatésdga (Valamelyik &llitdsét

bizonyitsa is!)
3. Feladatok

Szamitsa ki az alabbi hatarértékeket:

(a) lim V47 +5-3" (9 pont)
(b) lim z(vVa? —x+x) (8 pont)

(c) Hol folytonos az aldbbi fliggvény?
3% —2, haxz>0,
flo) = ——=, haxz<O0. (9 pont)

(d) Legyen f(x) := %. Hatarozza meg a fiiggvény értelmezési tarto-

manyat és értékkészletét, vizsgalja a jellegzetes hatarértékeket, a fliggvény mono-

tonitasat és folytonossdgat! (16 pont)

(e) Differenciélja az alabbi fiiggvényeket: (8 pont)

1—xz+x2
1+z+x2

2 - (sinx — cosx)3 - (sinz + cos x)

+ (arcsin x)”



