Kalkulus I. kollokvium (2006. jan. 10.)

1. Definiciék, tételek (6 x 4 pont)

a) Mit ért azalatt, hogy egy f fiiggvény balrdl folytonos az a helyen? (Mindkét
definiciét adja meg!)

b) Mondja ki a folytonos fliggvények hényadosarol szol6 tételt!

c) Mit ért azalatt, hogy a H szdmhalmaz infimuma k? (A formaélis definiciét adja
meg!)

d) Mondja ki az inverzfiiggvény differencidlhatésagarol szolo tételt!

e) Mit ért azalatt, hogy az a,, sorozat —oo-divergens?

f) Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény egyenletesen folytonos az (a, b) intervallu-

mon?
2. Bizonyitésok (2 x 12 pont)
a) Bizonyitsa be, hogy ha egy fiiggvény folytonos az (a, b) (tetszéleges) intervallu-

mon, akkor ott Bolzano—Darboux tulajdonsagu is!

b) A oco-divergens sorozatokra vonatkozd miiveleti szabdalyok és egyenlétlenségi
tételek. (Valamelyik allitdsat bizonyitsa is!)
3. Feladatok

Szamitsa ki az aldabbi hatarértékeket:
2n+1 —92. 3n+1

a) lim (8 pont)
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d) Legyen f(x) := — Hatarozza meg a fliggvény értelmezési tartoma-
logs 3555

nyat és értékkészletét, vizsgalja a jellegzetes hatarértékeket, a fiiggvény monoto-
nitdsat és folytonossigét! (16 pont)

(e) Differenciélja az alabbi fiiggvényeket: (8 pont)
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