
Kalkulus I. kollokvium (2006. jan. 10.)

1. Defińıciók, tételek (6 × 4 pont)

a) Mit ért azalatt, hogy egy f függvény balról folytonos az a helyen? (Mindkét

defińıciót adja meg!)

b) Mondja ki a folytonos függvények hányadosáról szóló tételt!

c) Mit ért azalatt, hogy a H számhalmaz infimuma k? (A formális defińıciót adja

meg!)

d) Mondja ki az inverzfüggvény differenciálhatóságáról szóló tételt!

e) Mit ért azalatt, hogy az an sorozat −∞-divergens?

f) Mit ért azalatt, hogy az f függvény egyenletesen folytonos az 〈a, b〉 intervallu-

mon?

2. Bizonýıtások (2 × 12 pont)

a) Bizonýıtsa be, hogy ha egy függvény folytonos az 〈a, b〉 (tetszőleges) intervallu-

mon, akkor ott Bolzano–Darboux tulajdonsagú is!

b) A ∞-divergens sorozatokra vonatkozó műveleti szabályok és egyenlőtlenségi

tételek. (Valamelyik álĺıtását bizonýıtsa is!)

3. Feladatok

Számı́tsa ki az alábbi határértékeket:

a) lim
n→∞

2n+1 − 2 · 3n+1

(−1)n · 2n + 3n

(8 pont)

b) lim
n→∞
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c) lim
x→∞
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d) Legyen f(x) :=
1

√

log5
4x−1
3−2x

. Határozza meg a függvény értelmezési tartomá-

nyát és értékkészletét, vizsgálja a jellegzetes határértékeket, a függvény monoto-

nitását és folytonosságát! (16 pont)

(e) Differenciálja az alábbi függvényeket: (8 pont)
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