Kalkulus I. kollokvium (2005. december 28.)

Elméleti rész

1. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

a) Mit ért azon, hogy az f fiiggvény folytonos a-ban? (Mindkét definiciét adja
meg.)

b) Mit ért azalatt, hogy az f fliggvény differencidlhaté az a helyen?

c) Mondja ki a Cauchy-féle konvergenciakritériumot!

d) Mit ért azon, hogy egy fiiggvény Bolzano—Darboux tulajdonsdgu?

e) Mondja ki a konvergens sorozatok héanyadosarol szol6 tételt!

)

f) Mondja ki a rendor-elvet!
2. Bizonyitasok (2 x 12 pont)

(a) Bizonyitsa be, hogy az (14 )" és az (1 + 1)"™! sorozatok konvergensek és
hatarértékiik megegyezik!

(b) Az inverzfiiggvény folytonossidga és differencidlhatésiga (Valamelyik allitdasat

bizonyitsa is!)
4. Feladatok

Szamitsa ki az alabbi hatarértékeket:
Y25 +63/5 -7
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(b) lim z(v2?+14=z) (9 pont)
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(d) Legyen f(x) := ”iz;git?' Hatarozza meg a fiiggvény értelmezési tartomé-
nyat és értékkészletét, vizsgalja a jellegzetes hatarértékeket, a fiiggvény monoto-
nitasat és folytonossagat! (16 pont)

(e) Differenciélja az alabbi fiiggvényeket: (8 pont)

(1 o m?)arcsinm2 + 12/ z—1

z+1
In z+1 + 66052 x

VrZ—x+1



